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قتشم :مراهچ لصف

)مهدزاود( قتشم یسدنه ریبعت و قتشم فیرعت

1398
y

x
ba cd

f

.دیهد خساپ ریز تلااؤس هب ،لکش رد  رادومن نتفرگ رظن رد اب1 f

1398 .تسا یقفا نآ رد سامم هک ياهطقن لوط

1398 .تسا یفنم يرادقم نآ رد قتشم هک ياهطقن لوط

1398 .تسین ریذپقتشم نآ رد عبات هک ياهطقن لوط

1398

A

43 5

B

C

طخ

.دیبایب ار  و  ، طاقن تاصتخم ،لکش هب هجوت اب  و میراد ور هبور لکش رد  عبات يارب2 f(4) = 1٫5f ′f(4) = 24ABC

1398 .دیروآ تسد هب قتشم فیرعت زا هدافتسا اب ار  .دشاب  رگا3 f(x) = 1 − 2x2(−1)f ′

x

y
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B
C

D

E

F

1398 .دینک باختنا ار بسانم ۀنیزگ ،هدشهداد رادومن هب هجوت اب4

1398
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1398

.دینک ریظن لودج رد هدش هئارا ياهبیش اب ار ینحنم يور هدش هداد طاقن5

A

B
C

D

بيش

هطقن

1 0
1

2
−2

1398 .دیروآ تسد هب  لوط هب ياهطقن رد قتشم فیرعت زا هدافتسا اب ار  عبات قتشم6 f(x) = − 2x3x = −1

1399 .دینک ریظن لودج رد هداد ياهقتشم اب ار  و  و  و  ياهلوط هب طاقن ،لکش رد  رادومن نتفرگ رظن رد اب7

y

x
a b0 c d

f

fabcd

(x)f ′x

0

0٫5

2

−0٫5

1399

1

3

2 4
x

y
f

C

B

A

:تسا هدش هداد  ۀطقن رد نآ ینحنم رب سامم طخ و  عبات رادومن ورهبور لکش رد8 f(x)x = 2

1399 .دیبایب  ۀطقن رد ار  عبات قتشم f(x)x = 2

1399 .دیسیونب  ۀطقن رد ار عبات رادومن رب سامم طخ ۀلداعم A

1399 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد9

1399 .تسین مه ریذپقتشم رد هاگنآ ،دشابن هتسویپ رد  عبات رگا fx = afa

1399 .دشاب  مه و مه نآ يارب هک درادن دوجو یعبات (a) = 0f ′f(a) = 0

1399 :تسا هدش سامم  رادومن رب  هطقن رد  طخ لباقم رادومن رد10

.دینک هبساحم  هطقن رد ار  عبات قتشم )فلا

.دینک هسیاقم  طاقن رد ار رادومن بیش )ب
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1399

4 53

سامم طخ

A
B

f

 و  :میراد ورهبور لکش رد  عبات يارب11

.دیبایب ار  و  طاقن تاصتخم ،لکش هب هجوتاب

f(4) =f ′ 3

2
f(4) = 25

AB

1400

AB

y

x

.دینک بترم نیرتگرزب هب نیرتکچوک زا ،ار  طخ بیش و  طاقن رد رادومن بیش  رادومن رد12 y = f(x)A, BAB

A B

C

D

E

1400

).تسا یفاضا هطقن کی( .دینک ریظن لودج رد هدش هئارا ياهبیش اب ار ریز ینحنم يور هدش هداد طاقن13

1400 .دیروآ تسدهب ۀطقن رد ار عبات ینحنم رب سامم طخ ۀلداعم14 f(x) = − 2xx3A(1, f(1))

1400 .دیهد خساپ ریز تلااؤس هب  رادومن هب هجوت اب15 f

1400 .دیسیونب ار تسا رفص نآ رد قتشم هک ياهطقن لوط

1400 .دیسیونب ،تسا یفنم ود ره طخ بیش و عبات رادقم نآ رد هک ار ياهطقن لوط

1401 :ياهنیزگراهچ تلااؤس16

1401 ؟دراد رارقهلداعم هب هریاد طیحم يور ریز طاقن زا کیمادک

 )ت                    )پ                   )ب                   )فلا

+ − 2x + 4y + 1 = 0x2 y2

(0 ,0)(1 ,0)(0 , −1)(−1 ,0)
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1401

ریز ياههنیزگ زا کیمادک ،دوش هداد شیامن  اب بیترتهب  طاقن رد سامم طخ بیش رگا ، عبات رادومن هب هجوت اب

؟تسا حیحص

 )ب                 )فلا

 )ت                    )پ

fc , b , a, ,mc mb ma

> >mc mb ma> >mb ma mc

> >ma mb mc= =mc mb ma

1401 :هطقن مادک رد ،لباقم رادومن يور  و  ،  ،  ،  هدشصخشم طاقن نیب زا17

؟تسا تبثم نآ قتشم رادقم یلو رفص عبات رادقم )فلا

؟تسا یفنم نآ قتشم رادقم یلو تبثم عبات رادقم )ب

ABCDE

1402 :دشاب سامم  عبات رادومن رب  ۀطقن رد  طخ رگا .تسا هدش مسر ریز تروصهب ار  عبات رادومن18 fdAf

1402
.دیبایب ار لصاح lim

x→2

f(x) − f(2)

x − 2

1402 .دینک هسیاقم ار و طاقن رد سامم ياهطخ بیش AB

1400

لودج رد هداد ياهقتشم اب ار  و  ، ، ياهلوط هب طاقن ،ریز لکش رد  عبات رادومن نتفرگ رظن رد اب19

.دینک ریظن

fabcd

(x)f ′x

0

0٫5

2

−0٫5

4



1402
:دیهد ناشن قتشم فیرعت کمک هب هاگنآ  رگا20 f(x) =

1

x
(x) = −f ′ 1

x2

1403 .دیبایب  رد ار  عبات پچ سامم مین بیش ،قتشم فیرعت زا هدافتسا اب21 f(x) = | − 4|x2x = 2

1403
.دیروآ تسد هب ار  طخ ۀلداعم ،دشاب  رگا ،لکش هب هجوت اب22 = 10lim

x→2

5f(x) − 15

x − 2
d

لومرف زا هدافتسا اب قتشم ۀبساحم

1398 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم23

1398

y =
+ 1x2

+ 2x − 5x3

1398

).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم24

فلا( f(x) = ( )x

2x − 1

5

ب( g(x) = ( )x2 x + 1
− −−−−√

1398
)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار  عبات قتشم25 y = (2 − 1

1

x
x−−√ )4

1398 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم26

1398

f(x) = ( − 3xx4 )5

1398

g(x) =
x−−√

1 − x

1399

)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز ياهعبات قتشم27

فلا ) f(x)(ب = ( + 1 (5x − 1)x2 )3 g(x) =
9x − 2

x−−√
1398 .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم28

1398

f(x) = (2 + − 1x3 x−−√3 )4

1398 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز عباوت قتشم29

f(x) =
− 1x2

+ 2x + 1x3

1399

.دیسیونباربسانمترابعایهملکیلاخياهاجرد30

1399

.تسا.................. ابرباربتروصنیارد،ورگا (2) = −1f ′(2) = 3g ′(2f + 3g (2))′

5



1399

).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیدروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم31

)g(x) = (2x + ب(1 sin3
)f(x) فلا=

2x + 3

− 2x3 x2

1399

x

y

2 41 3

1

2

3

4 g

f

.دیبایب ار  ،دشاب  رگا .دیریگب رظن رد لباقم لکش رد ار  عبات رادومن32 g, fh(x) =
f(x)

g(x)
(1)h′

1399 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز عباوت قتشم33

1399

f(x) =
− 3x + 1x2

−3x + 2

1399

g(x) = (3 + 5)x−−√ x2

1399 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز ياهعبات قتشم34

1399

f(x) = (
−3x + 1

+ 5x2
)8

1399

g(x) = ( )( )
1

x
3x + 2
− −−−−−√

1399 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز ياهعبات قتشم35

1399

f(x) =
3x + 1

x−−√

1399

g(x) = ( )( + 5x
1

x
x2 )7

1399 .)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم36

f(x) = ( )( + 1)3x + 2
− −−−−−√ x3

g(x) = ( + 3x + 1)x2 7
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1399

h(x) =
− 5x + 7x2

−2x + 9

1400 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم37

1400

f(x) = (4 − 7)x3 (2x − 1)4

1400

38

)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز ياهعبات قتشم

فلا( 

ب(

f(x) = ( )
x2

3x − 1

5

g(x) = ( )( + 1)3x + 2
− −−−−−√ x3

1400

.دیروآ تسدهب ار ریز ياهعبات قتشم39

فلا( ب(  g(x) = (3 − 4)(2x − 5x2 )3f(x) =
9x − 2

x−−√

1400 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم40

1400

f(x) = ( + 1)(2 − 1)3x
−−√ x3

1400

h(x) =
− 3xx2

5x

1401 .دیروآ تسد هب ار لصاح، و دنشاب ریذپقتشم  عباوت رگا41 g , f(2) = −6 , g(2) = 8 , (2) = 5 , f(2) = 3g ′ f ′(fg (2))′

1401

)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عبات قتشم42

f(x) =
9x − 2

x + 1

− −−−−−√
1401 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم43

1401
f(x) =

−2x + 3

x + 4

1401 g(x) = ( )( + 2x)3x + 1
− −−−−−√ x2

1402

).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم44

f(x) = x(x − 1)(x + 1) g(x) = فلا) ) (ب
2x − 1

x + 1
)3

1401 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز ياهعبات قتشم45

7



1401

f(x) = ( + 2x − 1x2 )5

1401

g(x) = ( )( + 1)3x + 2
− −−−−−√ x3

1401 .دیروآ تسد هب ارریداقم  و دنشاب ریذپقتشم  عباوت رگا46 g , f(1) = 5 , (1) = 3g
′

f
′

(3f + 2g (1))
′

1400 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسدهب ار ریز ياهعبات قتشم47

1400

f(x) = ( + 2x + 1x2 )5

1400

g(x) =
x

3x + 2
− −−−−−√

1402 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم48

1402

f(x) = ( )( + 4)3x + 2
− −−−−−√ x3

1402

g(x) =
−7 + 1x2

x − 6

1402

h(x) = (2 − 1x5 )4

1402 )تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عباوت قتشم49

1402

g(x) =
(2x − 1)4

+ 8x3

1402

f(x) = 2x + 1
− −−−−−√3

1403

).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز عبات قتشم50

f(x) = (x − 6 +)3
5x + 3

2x − 1
− −−−−−√

1403

)تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار هدشهداد عبات قتشم51

h(x) = ( )1 − 3x
− −−−−−√

7 + x

6

1398

تسد هب ار و ریداقم، و  ، ،و دنشاب ریذپقتشم عباوت  و  رگا52

.دیروآ

fgf(2) = 3(2) = 1f ′g(2) = −3(2) = 2g ′(fg (2))′(f + g (2))′

8



1403 ).تسین یمازلا قتشم ندرک هداس( .دیروآ تسد هب ار ریز ياهعبات قتشم53

1403

f(x) = (2 + 1)( − 2x)x−−√ x4

1403

g(x) =
3x + 1

− x + 1x5

)مهدزاود( ینحنم رب سامم طخ

1399 .دیسیونب عبات رادومن رب عقاو ۀطقن رد ارعبات ینحنم رب سامم طخ ۀلداعم54 f(x) = − + 10xx2A(2, f(2))

1399 .دینک باسح ار  قتشم فیرعت زا هدافتسا اب ،دشاب  رگا55 f(x) = − 3xx2(1)f ′

1400  و  میراد ورهبور لکش رد  عبات يارب56

.دیبایب ار  و  طاقن تاصتخم ،لکش هب هجوت اب

f(4) = 1٫5f ′f(4) = 24

BC

1402
؟تسا ربارب دنچ لصاح  و عباوت ياهرادومن هب هجوت اب 57 fglim

x→2

f(x)g(x) − 3g(x)

x − 2
(2)f ′

1403

 روحم اب  طخ دروخرب هطقن(  رادقم لکش هب هجوت اب .تسا ساممعبات رادومن رب لوط اب هطقن ردdطخ58

.دیبایب ار )اه

x = 2f(X) = − + 6x − 5x2adx

.دیروآ تسد هب  ۀطقن رد ار  رادومن رب سامم طخ هلداعم ،دشاب  و درذگب  هطقن زا   عبات رادومن رگا59 fA(2, 4)= 3lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
fA

1403 .دیریگب رظن رد ار  عبات60 f(x) = − xx2

1403 .دیروآ تسد هب  هزاب رد ار عبات طسوتم رییغت گنهآ f[0, 2]

9



1403 .دشاب رتگرزب  هزاب رد ،نآ طسوتم رییغت گنهآ زا  عبات ياهظحل رییغت گنهآ هک دیبایب نانچ ار دودح xf[0, 2]

يریذپ قتشم یسررب

1399 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد61

1399 .تسا ریذپقتشم رد هاگنآ ،دشاب هتسویپ رد  عبات رگا fx = afa

1399 .تسا يدوعصً ادیکا  ةزاب رد عبات f(x) = − 3xx3(−1, 1)

1399
:تسا هدش هداد عبات62 f(x) = { x2

2x + 1
x ≥ 0
x < 0

1399 .درادن دوجو هک دیهد ناشن (0)f ′

1399 .دیسیونب ار قتشم عبات ۀطباض

1399 .دینک مسر ار عبات رادومن f ′

1398 .تسا هتسویپ رد عبات هاگنآ دشاب ریذپقتشم رد عبات رگا دینک تباث :هیضق63 fx = afx = a

1398
.دینک یسرربۀطقن رد ار عبات يریذپقتشم64 f(x) = { + xx2

3x − 1

x ≥ 1

x < 1
x = 1

1398
:دیریگب رظن رد ار عبات65 f(x) = { 2x − 1

− 1x2

x < 0

x ≥ 0

1398 .درادن دوجو دیهد ناشن (0)f ′

1398 .دیسیونب ار قتشم عبات ۀطباض

1398 .دینک مسر ار عبات رادومن f ′

1399
.تسین دوجوم یلو دندوجوم  و دیهد ناشن رگا66 f(x) = { x < 0x2

x x ≥ 0
(0)f ′

+(0)f ′
−(0)f ′

1399 .دینک یسررب  ۀطقن رد ار لباقم عبات يریذپقتشم67 x = 1

f(x) = { + 3x2

3x + 1

x ≥ 1

x < 1

1399 .دینک یسررب  هطقن رد ار  عبات يریذپقتشم ،قتشم فیرعت کمک هب68 f(x) = | − 4|x2x = −2

1399 .دیهد رارق بسانم ترابع یلاخ ياهاج رد69

1399 .تسا.................. ، رد هاگنآ ،دشاب ریذپقتشم رد  عبات رگا fx = afa

1399
.دینک یسرربرد ار عبات يریذپقتشم70 f(x) = { x2

x

x ≤ 0

x > 0
x = 0

1400
.دینک یسرربۀطقن رد ار عبات يریذپقتشم71 f(x) = { + 1x2

2x

x ≥ 1

x < 1
x = 1

10



1400

x

y

4

2

4- 2- 2 4

xy =
2

4-

A ( (0 0,

xy = -

.تسین ریذپقتشم  ۀطقن رد عبات نیا دیهد ناشن ، ۀطقن رد هدش هداد عبات تسار و پچ قتشم هبساحم اب72 AA

1400

؛لباقم ةدشمسر عبات پچ قتشم و تسار قتشم ۀبساحم اب73

.دینک یسررب  ۀطقن رد ار عبات يریذپقتشم A(1, 1)

1401
.دینک هبساحم ار  رادقم ،دشاب ریذپقتشمرد رگا74 f(x) = { ax + 1

+ 3x + 1x2

x < 0

x ≥ 0
x = 0a

1401 .دیسیونب ینحنم رب عقاو  لوط هب ياهطقن رد ار  عبات تسار سامم مین هلداعم75 f(x) = | − 1|x2x = 1

1402
:تسا لباقم تروصهبعبات رادومن 76 f(x) = { + 2x − 1

− −−−−√

(x − 1)2
x ≥ 2

x < 2

1402 ؟تسا ریذپقتشم  ۀطقن رد  عبات ایآ fx = 2

1402 ؟ارچ ؟تسا ریذپقتشم)( ةزاب رد عبات ایآ −∞, 2

1402 .دیروآ تسد هب ار  هطقن رد  عبات تسار قتشم fx = 2

1401 .دینک یسررب  هطقن رد ار لباقم عبات يریذپقتشم77 x = −1

f(x) { + 3x2

2x + 6

x ≥ −1

x < −1

1400 .تسین دوجوم یلو دندوجوم  و دیهد ناشن رگا78 f(x) = { x2

x

x < 0

x ≥ 0
(0)f ′

+(0)f ′
−(0)f ′

1403 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد79
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1403 .تسا ریذپقتشمرد سپ تسا هتسویپ یقیقح طاقن مامت رد عبات f(x) = |x − 1|R
1403

.دینک یسررب ۀطقن رد ار عبات يریذپقتشم80 f(x) =
⎧
⎩⎨
⎪
⎪
2x2

6x − 4

2 + 6x − 1
− −−−−√

x < 2

x = 2

x > 2

x = 2

1398 .دینک یسررب  رد ار  عبات يریذپقتشم81 f(x) = |x − 2|x = 2

1398 .تسا  عبات يارب ياهشوگ ۀطقن، لوط هب ياهطقن دیهد ناشن82 x = −1f(x) = | + x|x2

1398 .دینک یسررب  رد ار  عبات يریذپقتشم83 f(x) = | − 4|x2x = 2

1399 .دینک یسررب  رد ار  عبات يریذپقتشم84 f(x) = | − 1|x2x = 1

1400 .تسین ریذپقتشم  ۀطقن رد عبات هک دیهد ناشن، ۀطقن رد عبات پچ قتشم و تسار قتشم ۀبساحم اب85 fAfA

)مهدزاود( رییغت گنهآ

1398 ؟تسا ردقچ  ۀظحل رد يرتکاب ةدوت مرج دشر گنهآ .تسا مرگ مرج ياراد تعاس  زا سپ يرتکاب ةدوت کی86 tm(t) = +t√ t2t = 9

1398

ردقچ  ینامز ةزاب رد هدوت نیا مرج طسوتم رییغت گنهآ .تسا مرگ  مرج ياراد تعاس  زا سپ يرتکاب ةدوت کی87

؟تسا

tx(t) = + 2t√ t3[3, 4]

1398 .دینک هبساحم  رد ار  عبات ياهظحل رییغت گنهآ و  ةزاب رد ار  عبات طسوتم رییغت گنهآ88 f(x) = − 2xx3[0, 2]fx = 1

1398 .دیروآ تسدهب دنک یم رییغت  هب  زا ریغتم یتقو ار  عبات طسوتم رییغت گنهآ89 f(x) = x + 2
− −−−−√= 2x1= 7x2

1398

ینامز ةزاب رد طسوتم تعرس اب ياهظحل تعرس ینامز هچ رد .تسا هدش هداد رتم بسحرب ،  تروصهب یکرحتم تکرح ۀلداعم90

؟دنتسهربارب مه اب

f(t) = 2 − tt2

[0, 4]

1399

دلوت زا سپ نامز تدم  نآ رد هک ،دهدیم ناشن یگهام  دودح ات رتمیتناس بسحرب ار ناکدوک طسوتم دق  عبات91

؟تسا ردقچ  ینامز ةزاب رد دشر طسوتم گنهآ .تسا )هام بسحرب(

f(x) = 7 + 50x−−√60x

[0, 25]

1399 .دینک صخشم ار ریز تارابع یتسردان ای یتسرد92

1399 .تسا  رباربتکرح ۀلداعم اب یکرحتم يارب  رد ياهظحل تعرس t = 2f(t) = + 3tt27

1399

تعرس ،هزاب نیا رد هظحل مادک رد .تسا هدش هداد  ینامز ةزاب رد رتم بسحرب  تروصهب یکرحتم تکرح ۀلداعم93

؟دنتسهربارب مه اب طسوتم تعرس اب ياهظحل

f(t) = − t + 10t2[0, 5]

1399 .تسا مرگمرج ياراد تعاس  زا سپ يرتکاب هدوت کی94 tm(t) = + 2t√ t3

1399 ؟دباییم شیازفا مرگ دنچ  ینامز هزاب رد يرتکاب هدوت نیا مرج 1 ≤ t ≤ 4

1399 ؟تسا ردقچ  هظحل رد يرتکاب هدوت مرج دشر گنهآ t = 4

1399

ياهظحل تعرس .تسا هیناث بسحرب  نآ رد هک ،دنکیم تکرح  ۀلداعم قبط تسار طخ دادتما رد ییوردوخ95

؟تسا ردقچ  رد

d(t) = −5 + 20tt20 ≤ t ≤ 5

t = 2

1399 .دیسیونب بسانم ترابع ای هملک یلاخ ياهاج رد96

1399 .تسا .................. ربارب  تکرح ۀلداعم اب یکرحتم يارب  رد ياهظحل تعرس t = 9f(x) = t√

12



1400

تعرس .تسا  تروصهب نیمز حطس زا نآ عافترا ۀلداعم هک ،تسا هدش باترپ يدومع روطهب نیمز حطس زا یمسج97

.دیروآ تسد هب  رد ار مسج نیا ياهظحل

f(t) = −2 + 10tt2

t = 2

1400

هظحل مادک رد .تسا هدش هداد )هیناث بسحرب (  ینامز هزاب رد رتم بسحرب  تروصهب یکرحتم تکرح ۀلداعم98

؟دنربارب مه اب  ینامز هزاب رد طسوتم تعرس اب ياهظحل تعرس

f(t) = − t + 10t2[0, 5]t

[0, 5]

1400

.میریگیم رظن رد تبثم لااب فرط هب ار تکرح تهج .مینکیم باترپ يدومع روط هب نیمز حطس زا ار یمسج99

:دیآیم تسدهب  ۀلداعم زا هظحل ره رد نیمز حطس زا عافترا

.دیروآ تسدهب  ةزاب رد ار مسج طسوتم تعرس )فلا

.تسا  مسج تعرس ياهظحل هچ رد دینک صخشم )ب

h(t) = −5 + 40tt2

[5, 8]

35m/s

1400

زا مسج نیا عافترا دینک ضرف .میریگیم رظن رد تبثم ار لااب فرط هب تکرح تهج .مینکیم باترپ يدومع روطهب نیمز حطس زا ار یمسج100

:تسا بولطم .دیآیم تسد هب  ۀلداعم زا هظحل ره رد نیمز حطس

ةزاب رد طسوتم تعرس )فلا

نامز رد ياهظحل تعرس )ب

h(t) = −5 + 40tt2

[1, 2]

t = 3

1401 طسوتم تعرس .تسا هدش هداد )هیناث بسحرب(  ةزاب رد رتم بسحرب تروصهب یکرحتم تکرح هلداعم101

.دیروآ تسد هب  هظحل رد ار ياهظحل تعرس و  ینامز هزاب رد ار

f(t) = − t + 10t2[0 , 5]t

[0 , 5]t = 2

1401

دلوت زا سپ نامز تدم  نآ رد هک ،دهدیم ناشن یگهامتصش دودح ات رتمیتناس بسحرب ار ناکدوک طسوتم دق  عبات102

؟تسا ردقچ  ینامز هزاب رد دشر طسوتم گنهآ .تسا )هام بسحرب(

f(x) = 7 + 50x−−√x

[0, 25]

1402

زا مسج نیا عافترا مینک ضرف .میریگیم رظن رد تبثم ار لااب فرط هب تکرح تهج ،مینکیم باترپ يدومع روطهب نیمز حطس زا ار یمسج103

.دیآیم تسد هب  هلداعم زا هظحل ره رد نیمز حطس

.دیبایب ار  ةزاب رد طسوتم تعرس )فلا

؟تسا هیناث رب رتم  ربارب نآ ياهظحل تعرس ینامز هچ رد )ب

h(t) = −4 + 40tt2

[2, 4]

16

1401

تعرس هظحل مادک رد .تسا هدش هداد )هیناث بسحرب (  هزاب رد رتم بسحرب  تروصهب یکرحتم تکرح هلداعم104

؟دنربارب مه اب  ینامز هزاب رد طسوتم تعرس اب ياهظحل

f(t) = − t + 10t2[0, 5]t

[0, 5]

1400

)هام بسحرب( دلوت زا سپ نامز تدم  نآ رد هک دهدیم ناشن ار یگهامتصش ات ناکدوک دق طسوتم  ۀطباض اب عبات105

.تسا

؟تسا ردقچ  ینامز ةزاب رد دشر طسوتم رییغت گنهآ )فلا

؟تسا ردقچ یگهام رد دق رییغت ياهظحل گنهآ )ب

f(x) = 7 + 50x−−√x

[0, 25]
49

1402

؟تسا  هزاب رد نآ طسوتم رییغت گنهآ ربارب دنچ  لوط هب ياهطقن رد  عبات ياهظحل رییغت گنهآ106 f(x) = 2 + 5x + 1x2x = 2[−2,0]

1402

،هظحل مادک رد .تسا هدش هداد )هیناث بسحرب (  ینامز هزاب رد رتم بسحرب  تروصهب یکرحتم تکرح هلداعم107

؟دنربارب مه اب  ینامز هزاب رد طسوتم تعرس اب ياهظحل تعرس

f(t) = + 2t + 3t2[0, 2]t

[0, 2]

1403 :تسا  تروصهب یکرحتم تکرح هلداعم108 f(t) = 2 + t − 1t3

1403 .دینک هبساحم ار  ةزاب رد كرحتم طسوتم تعرس [1, 2]

1403 ؟تسا ردقچ  ۀظحل رد كرحتم ياهظحل تعرس t = 2

1403

زا هیناث  زا سپ فرظ رد هدنامیقاب عیام مجح رگا .دوشیم داجیا فرظ رد یخاروس  ۀظحل رد .تسا عیام رتیل  یفرظ شیاجنگ109

؟دوشیم  ةزاب رد نآ طسوتم رییغت گنهآ ربارب مجح ياهظحل رییغت گنهآ ینامز هچ رد دیآ تسد هب  ۀطبار

20t = 0t

V = 20(1 −
t

50
)2[0, 50]
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قتشم دربراک :مجنپ لصف

)مهدزاود( رادومن يور زا عبات قلطم و یبسن ياهممرتسکا

1403 .دیبایب دوجو تروص رد ار ریز عبات یبسن ممینیم و ممیزکام طاقن لوط ،عبات تارییغت لودج مسر اب110

f(x) = − − 15x + 4
2

3
x3 1

2
x2

1403 .دیبایب ار قلطم ممینیم و قلطم ممیزکام ،یبسن ممینیم ،یبسن ممیزکام طاقن لوط ،لباقم عبات رادومن رد111

)مهدزاود( ینارحب طاقن

1402 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد112

1402 .تسا عبات يارب ياهشوگ هطقن کی  ۀطقن (1, 1)f(x) = |2 − |x2

1402 .تسا عبات نآ ینارحب هطقن کی ،عبات یبسن ممرتسکا هطقن ره

1399 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد113

1399 .تسا نآ ینارحب ۀطقن کی ،عبات یبسن ممرتسکا ۀطقن ره

1400 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد114

1400 .تسا نآ ینارحب ۀطقن کی ،عبات یبسن ممرتسکا هطقن ره

1400 .دش دهاوخ رتکیدزن هریاد هب یضیب لکش ،دشاب رتکیدزن رفص هب یضیب زکرم زا جورخ رادقم هچره

قلطم ياهممرتسکا

1398 .دینک نییعت ةزاب رد ار  عبات قلطم ممینیم و ممیزکام ریداقم115 f(x) = − 2x + 4x2
− −−−−−−−−−√[0, 2]

1399 .دینک صخشم  ةزاب رد ارعبات قلطم ياهممرتسکا116 f(x) = 2 + 3 − 12xx3 x2[−1, 3]

1400 .دینک نییعت  ةرابرد ار عبات قلطم ممینیم و ممیزکام ریداقم117 f(x) = − 3x + 1x3[−1, 2]

1400 .دینک نییعت  ةزاب رد ار عبات قلطم ياهممرتسکا118 f(x) = − 3 + 1x3 x2[−1, 1]

1401 .دینک صخشم  ةزاب رد ارعبات قلطم ياهممرتسکا119 f(x) = 2 + 3 − 12xx3 x2[−1, 3]

1399 .دیروآ تسدهب دوجو تروصرد، ةزاب رد ار  عبات قلطم ياهممرتسکا120 f(x) = − 3x + 7x3[−1, 3]

)مهدزاود( يزاس هنیهب

1399

تسا مزلا ،باتک نیا عطق یحارط ماگنه .دوب دهاوخ  تباث تحاسم اب نتم کی لماش ،یبیج باتک کی زا لکشلیطتسم ۀحفص ره121

ره تحاسم هک دینک نییعت يروط ار هحفص داعبا .دنوش هتفرگ رظنرد رتمیتناس کی مادکره يرانک ياههیشاح و  هحفص ره ینییاپ و لااب ياههیشاح

.دشاب نکمم رادقم نیرتمک باتک زا هحفص

32cm2

2cm
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1398

ار اهنآ و مینزب شرب  علض هب یکچوک ياهعبرم نآ ۀشوگ راهچ زا میهاوخیم .دیریگب رظن رد ار رتم کی علض لوطهب لکش عبرم يزلف قرو122

؟ددرگ نکمم رادقم رثکادح هبعج مجح ات دشاب ردقچ  رادقم .دوش هتخاس زاب رد ۀبعج کی ات مینادرگیمرب  ةزادنا هب ار هبعج ۀبل سپس .میراذگب رانک

x

xx

1403

رادقم ات دشاب ردقچ یطوق داعبا .تسا بعکم رتمیتناس  اًقیقد نآ شیاجنگ هک میزاسب زابرد و لکش ياهناوتسا يزلف یطوق کی میهاوخیم123

)( ؟دوش ممینیم نآ دیلوت رد هتفرراکهب زلف

900

π ≃ 3

1403

تاصتخم ،تارییغت لودج زا هدافتسا اب .دراد رارق  ینحنم يور تاصتخم هاگتسد لوا هیحان رد  هطقن ،ریز لکش قباطم124

.دشاب هتشاد ار نکمم رادقم نیرتشیب  هیوازلا مئاق ثلثم تحاسم هک دیبایب نانچ ار  هطقن

Ay = 12 − x2

AOAB

1398 .ددرگ نکمم رادقم نیرتشیب اهنآ برضلصاح و  میشاب هتشاد هک دیبایب يروط ار  و  یقیقح ددع ود125 ab2a + b = 60

1399 .ددرگ نکمم رادقم نیرتمک ناشبرض لصاح و دشاب  اهنآ لضافت هک دیبایب یقیقح ددع ود126 20

1400 .دشاب هزادنامه نآ ضرع و لوط هک دراد ار تحاسم نیرتشیب یلیطتسم ،رتمیتناس  تباث طیحم اب ياهلیطتسم مامت نیب رد دیهد ناشن127 14

1400 .دیبایب ار تحاسم نیرتشیب اب یلیطتسم ضرع و لوط ،رتمیتناس  تباث طیحم اب ییاهلیطتسم مامت نیب رد128 14

1401

ممینیم ددع ود نیا برضلصاح هک دیروآ تسد هب يروط ار  و  ریداقم ،دشاب رارقرب  ۀطبار  و  یقیقح ددع ود نیب رگا129

.دوش

xy5x − y = 10xy

1401 .دنشاب هزادنامه نآ ضرع و لوط هک دراد ار تحاسم نیرتشیب یلیطتسم ،رتمیتناس  طیحم اب ییاهلیطتسم نیب رد دیهد ناشن130 16

1402

 هرجنپ نیا طیحم رگا .تسا لیطتسم يانهپ اب ربارب هریادمین رطق هک يروطهب میراد نآ يور رب ياهریادمین و لیطتسم کی لکش هب ياهرجنپ131

.دشاب هتشاد ار یهدرون نیرتشیب هک دیبایب يروط ار نآ داعبا ،دشاب رتم

6

1402 .ددرگ نکمم رادقم نیرتمک ناشبرضلصاح و دشاب  اهنآ لضافت هک دیبایب یقیقح ددع ود132 8

1403

نآ ۀشوگ راهچ زا میهاوخیم لکش قباطم .دیریگب رظن رد ار  علض لوط هب یلکشعبرم يزلف قرو133

ياهنیچطخ دادتما رد قرو ندرک ات اب سپس .میراذگب رانک ار اهنآ و مینزب شرب  علض هب یکچوک ياهعبرم

  ؟ددرگ نکمم رادقم رثکادح ،یطوق مجح ات دشاب ردقچ  رادقم .میزاسب زابرد ۀبعج کی ،لکش رد هدشصخشم

30cm

x

x

1398 .دوش ممیسکام نآ تحاسم هک دینک باسح يروط ار لیطتسم ضرع و لوط .دشاب رتم یتناس  لیطتسم کی طیحم رگا134 24

1400 .دوش نکمم رادقم نیرتمک ناشبرض لصاح و دشاب  اهنآ لضافت هک دیبایب ار یقیقح ددع ود135 10

1402 .ددرگ نکمم رادقم نیرتمک ناشبرض لصاح و دشاب  اهنآ لضافت هک دیبایب یقیقح ددع ود136 10

)مهدزاود( قتشم کمک هب عبات ییاونکی یسررب

1403 ؟تسا يدوعصً ادیکا اههزاب مادک رد عبات دینک صخشم عبات تارییغت لودج مسر اب137 f(x) = − 27x + 1x3

1398 ؟تسا یلوزن ياهزاب هچ رد و يدوعص ياهزاب هچ رد عبات138 f(x) =
x2

+ 1x2
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1400 .دیهد رارق بسانم یضایر ترابع یلاخ ياهاج رد139

1400 .تسا  ..................  ربارب ،تسا یلوزنً ادیکا نآ رد عبات هک ياهزاب نیرتگرزب f(x) = − 3xx3

1400 .تسا  ..................  ربارب ۀلداعم هب ياهریاد عاعش + − 2x − 3 = 0x2 y2

1401 ؟تسا دیکا يدوعص ییاههزاب هچ رد عبات دینک صخشم، عبات تارییغت لودج لیکشت اب140 f(x) = − 12x + 4x3

1400 ؟تسا یلوزنً ادیکا هزاب مادک رد و يدوعصً ادیکا ییاههزاب هچ رد ۀطباض اب عبات141 f(x) = − 3xx3

1402 .دیبایب تارییغت لودج زا هدافتسا اب ار دشاب دیکا يدوعص نآ رد عبات هک زا هزاب نیرتگرزب142 Rf(x) = −2 + 6x + 11x3

1398 .دینک رپ بسانم ترابع ای ددع اب ار یلاخ ياج143

1398 .تسا .................. ددع ،عبات ینحنم يور کی لوط هب ياهطقن رد عبات قتشم f(x) = 2x − 1
− −−−−−√

1398 .تسا .................. هزاب نیا رد  عبات قتشم تملاع ،دشاب يدوعص ةزاب رد  عبات رگا y = f(x)[a, b]f

1399 ؟تسا یلوزنً ادیکا ياهزاب هچ رد و يدوعصً ادیکا عبات نیا ياهزاب هچ رد دینک صخشم و هدرک مسر ار  عبات رادومن144 f(x) = + 2x2

1400 .تسا یلوزنً ادیکا هزاب نآ رب عبات هاگنآ ،دشاب یفنم ياهزاب ربتملاع رگا145 f ′f

یبسن ياهممرتسکا

1402

ریداقم .تسا هدش مسر لباقم لکش تروصهب  ۀطباض اب عبات رادومن 146

 .دیبایب ار  و 

f(x) = + b + dx3 x2

bd

1399 .دیروآ تسدهب ار  و  ریداقم ،دشاب  عبات یبسن ممرتسکا ۀطقن ، ۀطقن رگا147 (2, 1)f(x) = + b + dx3 x2bd

1398 .دشاب هتشاد یبسن ممیزکام  ۀطقن رد هک دینک نییعت يروط  عبات رد ار  و  بیارض148 abf(x) = − + ax + bx4(1, 2)

1398 .دینک صخشم ار نآ یبسن ممینیم و ممیسکام طاقن و مسر ارعبات تارییغت لودج )فلا149

.دینک صخشم  ةزاب رد ار عبات نیا قلطم ممرتسکا و  عبات ینارحب طاقن )ب

f(x) = 2 + 3 − 12xx3 x2

f[−1, 3]

1398
.دیروآ تسدهب  ةزاب رد ار   قلطم و یبسن ياهممرتسکا ریداقم150 f(x) = +

1

3
x3 x2[−2, 3]

1398 .دینک صخشم دوجو تروص رد ار نآ یبسن ممرتسکا طاقن و دینک مسر ارعبات تارییغت لودج )فلا151

.دینک نییعت دوجو تروص رد  ةزاب رد ار  عبات قلطم ياهممرتسکا )ب

f(x) = − 3x + 4x3

g(x) = + 2x − 5x3[−2, 1]

1398 .دیروآ تسدهب ار  و ریداقم ،دشاب  ربارب یبسن ممیسکام ياراد رد  عبات رگا152 f(x) = a + bxx2x = 17ab

1399

دوجو تروص رد ار نآ یبسن ممینیم و ممیزکام طاقن ،عبات تارییغت لودج مسر اب سپس و دیروآ تسدهب ار عبات ینارحب طاقن ادتبا ،ریز عبات رد153

.دینک صخشم
f(x) = + 3 − 9x − 10x3 x2

1399

:دیریگب رظن رد ار  عبات154 f(x) = −2 + 3 + 12x − 9x3 x2

1399

.دینک صخشم دوجو تروص رد ار نآ یبسن ممینیم و ممیزکام طاقن ،عبات تارییغت لودج مسر اب

1399

.دیروآ تسدهب دوجو تروص رد  هزاب رد  عبات قلطم ممینیم و قلطم ممیزکام ریداقم f[0, 3]

1399

.دیبایب ار و  ریداقم ،دشاب  ربارب یبسن ممرتسکا ياراد  رد  عبات رگا155 f(x) = a + bxx2x = 1−3ab
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هسدنه :مشش لصف

1400

دوجو تروص رد ار نآ یبسن ممینیم و ممیزکام طاقن ،عبات تارییغت لودج مسر اب سپس و دیروآ تسد هب ار عبات ینارحب طاقن ادتبا ،ریز عبات رد156

.دینک صخشم

f(x) = + 3 − 9x − 10x3 x2

1400 .دیروآ تسدهب ار و ریداقم ،دشاب  عبات یبسن ممرتسکا ۀطقن ، ۀطقن رگا157 (2, 1)f(x) = + b + dx3 x2bd

1401 .دیروآ تسد هب ار  ریداقم ،دشاب  عبات یبسن ممرتسکا هطقن  هطقن رگا158 (2, 1)f(x) = + b + dx3 x2d , b

1402

دوجو تروص رد ار نآ یبسن ممینیم و یبسن ممیزکام طاقن ،عبات تارییغت لودج مسر اب سپس و دیروآ تسد هب ار ریز عبات ینارحب طاقن159

.دینک صخشم

f(x) = −2 + 3 + 12x − 9x3 x2

1400 .دینک نییعت ار ترابع یتسردان ای یتسرد160

1400 . هاگنآ ،دشاب دوجوم و  عبات یبسن ممرتسکا هطقن لوط رگا x = cf(x)(c)f ′(c) = 0f ′

1400 .دوشیم رفص طاقن نیا رد  عبات قتشم هاگنآ ،دشاب ریذپقتشم یبسن ممرتسکا هطقن ره رد  عبات رگا161 ff

)مهدزاود( f` و f نیب يهطبار

1398

f

y

x

 عبات قتشم رادومن ،ریز ياهرادومن زا کیمادک دینک صخشم ،لیلد نایب اب .تسا هدمآ ورهبور لکش رد  عبات رادومن 162

.تسا

(پ)

y

x

(ب)

y

x

( فلا )

y

x

ff

)مهدزاود( یمسجت رکفت

1401 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد163

1401 .دراد مان طورخم ،نآ لوط لوح لیطتسم کی نارود زا لصاح لکش

1401 .دیهد رارق بسانم تارابع یلاخ ياهاج رد164

1401 .دوشیم هدیمان نآ .................. ،دوشیم لصاح یسدنه مسج کی اب هحفص کی دروخرب زا هک یلکش

1398 .دینک صخشم ار ریز تلامج یتسردان ای یتسرد165

1398 .دشابیم طورخم تروصهب همئاق علاضا زا یکی لوح هیوازلامئاق ثلثم کی نارود زا لصاح لکش

یضیب

1399 .تسا  و  طاقن یضیب کی ياهنوناک166 (1, 3)(1, −5)

1399 .دیسیونب ار یضیب گرزب رطق هلداعم و یضیب زکرم تاصتخم و ینوناک هلصاف

1399 .دینک ادیپ ار یضیب زکرم زا جورخ و کچوک رطق ةزادنا ،دشاب  رگا a = 6

1399 .دینک ادیپ ار یضیب کچوک رطق ةزادنا و زکرم تاصتخم .تسا  و )( و )( طاقن یضیب کی ياهنوناک167 2, 52, −3a = 5

17



1400 .تسا و طاقن یضیب کی ياهنوناک168

.دیسیونب ار یضیب زکرم تاصتخم و ینوناک ۀلصاف )فلا

).تسا یضیب گرزب رطق فصن ةزادنا ( .دینک ادیپ ار کچوک رطق ةزادنا ،دشاب  رگا )ب

(1, 3)(1, −5)

a = 6a

1401 ).دنتسه یضیب ياهنوناک و ( .دینک هبساحم ار ینوناک هلصاف لباقم یضیب رد169 FF ′

1401
.تسا دحاو  یضیب نیا کچوک رطق لوط و  نآ زکرم ، یقفا یضیب کی زکرم زا جورخ170

4

5
(−4, −1)6

1401 .دینک هبساحم ار ینوناک هلصاف

1401 .دینک ادیپ ار یضیب نیا گرزب رطق رس ود طاقن تاصتخم

1400 .تسا دحاو  کچوک رطق و  گرزب رطق لوط ،یقفا یضیب کی رد171

:دشاب  تاصتخم اب ياهطقن یضیب نیا زکرم رگا

.دینک ادیپ ار یضیب ینوناک هلصاف )فلا

.دیسیونب ار گرزب رطق رس ود طاقن تاصتخم )ب

64

(4, 5)

1402 :دشابیم  نآ گرزب رطق سأر کی و و  تاصتخم هب اهنوناک لباقم یضیب رد 172 F(1, 5)(1, 1)F ′A(1, 6)

1402 .دیسیونب ار یضیب زکرم تاصتخم و ینوناک هلصاف

1402 .دیسیونب ار یضیب کچوک رطق هلداعم

1402 .دیروآ تسد هب ار  ثلثم تحاسم FB′ F ′

1403

،دنشاب دحاو  و  بیترت هب کچوک  گرزب ياهرطق لوط رگا .تسا  ،کچوک رطق ۀلداعم و  ،یضیب کی ینوناک رطق ۀلداعم173

.دیروآ تسد هب ار ینوناک ۀلصاف و یضیب زکرم

y = −1x = 2128

1403
.دینک هبساحم ار ینوناک ۀلصاف هاگنآ دشاب  نآ کچوک رطق لوط و  یضیب کی زکرم زا جورخ رگا174

3√

2
10

1398 .دینک هبساحم ار یضیب نیا ینوناک ۀلصاف ةزادنا تروص نیا رد و  میشاب هتشاد یضیب کی رد رگا175 a = 5b = 3

1398 .دیروآ تسدهب ار یضیب ینوناک ۀلصاف .تسا دحاو  کچوک رطق لوط و  گرزب رطق لوط یقفا یضیب کی رد176 86

1399 .تسا   و   طاقن یضیب کی ياهنوناک177 (1, 3)(1, −5)

1399 .دیسیونب ار یضیب زکرم تاصتخمم و ینوناک ۀلصاف

1399 .دینک ادیپ ار یضیب زکرم زا جورخ و کچوک رطق ةزادنا ،دشاب رگا a = 6

1400 .تسا دحاو  یضیب نیا کچوک رطق لوط و )( نآ زکرم ، یقفا یضیب کی زکرم زا جورخ178

.دینکادیپارگرزبرطقرسودطاقنتاصتخم)ب.دینک هبساحم ار ینوناک هلصاف و ینوناک رطق لوط )فلا

4

5
−4, −16
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1401 .دیهد رارق بسانم یضایر ترابع یلاخ ياهاج رد179

1401 .تسا .................. ربارب  ینوناک هلصاف و  گرزب رطق اب یضیب زکرم زا جورخ 86

1401 :دشاب  و  بیترتهب لباقم یضیب  کچوک رطق و  گرزب رطق لوط رگا180

)تسا یضیب نوناک ( .دیروآ تسد هب ار  رادقم )فلا

؟تسا ردقچ )( هدروخ روشاه ثلثم تحاسم )ب

AA′BB′108

FA′F

BFA′
Δ

1402 :دشاب سأر تاصتخم و نوناک تاصتخم لباقم یضیب رد رگا181

.دیبایب ار یضیب گرب رطق )فلا

.دیبایب ار )( ثلثم طیحم )ب

(4,0)F ′B(0, 3)

MFF ′
Δ

1402
.دیبایب ار نآ ینوناک ۀلصاف ،دشاب  یضیب نیا زکرم زا جورخ رگا .تسا  و  طاقن یضیب کی گرزب رطق رس ود تاصتخم182 (1, −2)(1, 6)

1

2

1403 .دیبایب ار یضیب زکرم زا جورخ .تسا ربارب نآ کچوک رطق لوط اب ینوناک ۀلصاف یضیب کی رد183

1398 ؟تسا ردقچ یضیب نیا زکرم زا جورخ .تسا دحاو  نآ کچوک رطق و  گرزب رطق یضیب کی رد184 86

هریاد

1401 .تسا لکشهب  ةریاد هدرتسگ هلداعم185

.دینک هبساحم ار  هریاد عاعش و زکرم تاصتخم )فلا

؟ارچ ؟دراد رارق  هریاد طیحم يور  هطقن ایآ )ب

C(O , R)+ + 2y − 4x − 4 = 0x2 y2

C

A(0 , 3)C

1403 .دیروآ تسد هب ار هریاد نیا زکرم تاصتخم ،تسا تروص هب ياهریاد ۀلداعم186 + − 2x − 6y + 6 = 0x2 y2

1403 .دشاب هطقن ،هریاد زکرم رگا187

.دیبایب ار  رادقم )فلا

.دینک هبساحم ار هریاد عاعش )ب

+ + ax − 4y − 4 = 0x2 y2O(1, 2)

a

1398 .دیسیونب ار هریاد عاعش و زکرم .دشاب یم تروص هب يا هریاد ةدرتسگ ۀلداعم188 + − 6x + 2y + 6 = 0x2 y2

1400 :دشابلکش هب هریاد ۀلداعم رگا189

.دیسیونب ار هریاد عاعش ةزادنا و هریاد زکرم تاصتخم )فلا

.دینک ادیپ ار اه روحم اب هریاد عطاقت تاصتخم )ب

+ = 4(x + 1)2 y2

x

1402 .دیبایب ار هریاد عاعش ةزادنا و هریاد زکرم تاصتخم .تسا لکش هب هریاد کی هدرتسگ ۀلداعم190 + + 2x + 2y − 8 = 0x2 y2

1398 .دینک صخشم هریاد هب تبسن ار  طخ تیعضو191 x + y = 3+ − 2x − 3 = 0x2 y2

1399 .دشاب )( نآ زکرم و هدوب سامم  طخ رب هک دیسیونب ار ياهریاد ۀلداعم192 3x + 4y = 11, 2

1400 .دیسیونب ار هریاد ۀلداعم .دنکیم ادج  لوط هب يرتو  طخ يور هریاد نیا .تسا ۀطقن ،ياهریاد زکرم193 O(2, −3)3x − 4y + 2 = 06

1401 .دشاب سامم  طخ رب و  نآ زکرم هک دیسیونب ار ياهریاد هلداعم194 (0 , 3)3x − 4y = 3

1401 .دشاب سامم  طخ رب و  نآ زکرم هک دیسیونب ار ياهریاد هلداعم195 (0, 3)3x − 4y = 3
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لامتحا :متفه لصف

1400 .دینک صخشم مه هب تبسن ار  هریاد و  طخ تیعضو196 x + y = 3+ − 2x − 3 = 0x2 y2

1402 .دینک صخشم  هلداعم هب هریاد هب تبسن ار  طخ تیعضو197 3x + 4y = 0(x − 2 + (y + 2 = 9)2 )2

1403 .دشاب  نآ زکرم و هدوب سامم  طخ رب هک دیسیونب ار ياهریاد ۀلداعم198 3x + 4y − 1 = 0(1, 2)

1399 .دینک صخشم مه هب تبسن ار   طخ و  ةریاد تیعضو199 (x − 2 + (y + 3 = 4)2 )2y = −1

1398 .دینک صخشم مه هب تبسن ار  و  تلاداعم هب هریاد ود تیعضو200 (x + 1 + (y − 2 = 1)2 )2+ − 2x + 4y + 1 = 0x2 y2

1402

.دیبایب ار  رادقم ،دنشاب جراخ سامم  و  ياههلداعم هب هریاد ود رگا201 + + 2x − 4y + 1 = 0x2 y2(x − 2 + (y + 1 =)2 )2 m2m

)مهدزای( اهلامتحا برض نوناق و یطرش لامتحا

1402

 يلااب یلدعم  هسردم نازومآشناد دصرد  و  هسردم نازومآشناد دصرد  .دراد زومآشناد  هسردم ربارب هس  هسردم202

:مینک باختنا ار اهنآ زا یکی فداصت هب و دنشاب رضاح هطوحم کی رد هسردم ود ره نازومآشناد همه رگا ،دنراد

AB35A15B18

1402 ؟تسا  هسردم زا یلامتحا هچ اب و  هسردم زا یباختنا درف یلامتحا هچ اب AB

1402 ؟دراد  يلااب یلدعم ،یباختنا درف یلامتحا هچ اب 18

1402

.تسا بویعم اهنآ يات هک دراد رارق پملا  رگید ۀبعج نورد و دراد رارق بویعم پملا  و ملاس پملا  اهنآ زا یکی نورد .میراد هبعج ود203

؟دشاب ملاس رظن دروم پملا دراد لامتحا ردقچ .میروآیم نوریب نآ زا پملا کی و هدرک باختنا ياهبعج فداصت هب

93155

1399 .دینک باختنا ار بسانم ترابع ،تمسق ره رد204

1399

عطاقت زا لصاح لکش ،درذگن سأر زا و دوشن يزاوم یطورخم حطس دلوم اب یتلاح چیه رد و دشابن دومع یطورخم حطس روحم رب ياهحفص رگا

)یلولذه -یمهس -یضیب( .دوب دهاوخ  .................. یطورخم حطس اب هحفص

1399 )هطقن -هریاد -طخهراپ( .دش دهاوخ کیدزن  .................. لکش هب یضیب لکش ،دوش کیدزن رفص هب یضیب زکرم زا جورخ رگا

1399 )راگزاس -راگزاسان -لقتسم( .دشاب هتشادن يریثأت يرگید عوقو لامتحا رب کیره عوقو هاگره مییوگ  .................. ار  و دماشیپ ود AB

1399

، ،( .دوشیم هداد شیامن  .................. تروص هب ،تسا هداد خر  دماشیپ مینادب هکنیا طرش هب  دماشیپ عوقو لامتحا

(

ABP(B ∣ A)P(A ∣ B)

P(A − B)

)مهدزای( راگزاسان و لقتسم ياهدماشیپ

1402 .دینک لماک ار ریز ياههلمج205

1402 . .................. اب تسا ربارب هاگنآ  رگا f(x) = −x3(1)f ′′

1402 .تسا .................. لصاح لکش ،دنکن روبع نآ سأر زا و دشاب دومع یطورخم حطس روحم رب ياهحفص رگا

1402 .دنتسه.................. ، و دماشیپ ود هاگنآ  میشاب هتشاد  و  دماشیپ ود يارب هاگره ABP(A ∩ B) = P(A) ⋅ P(B)AB

1398 .دینک باختنا ار زتنارپ لخاد بسانم ۀنیزگ یلاخ ياهاج رد206

1398 .دش دهاوخ رتکیدزن هریاد هب یضیب لکش دوش )رتگرزب ،رتکچوک(  .................. یضیب زکرم زا جورخ هچره

1398  .................. دماشیپ ود ،دنهدن خر مه اب هک يدماشیپ ود
)
.دنتسه )راگزاسان ،لقتسم

1399 .دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد207

1399 .دنهدن خر مه اب هاگره دنتسه لقتسم مه زا  و  دماشیپ ود AB

1403 .دینک لماک بسانم ددع ای ترابع اب ار ریز ياههلمج زا کیره208
20



1403 .دشاب هتشادن ریثأت يرگید عوقو لامتحا رب کی ره عوقو هاگره مییوگ .................. ار دماشیپ ود

1403 .میمانیم .................. ار لصاح لکش درذگن سأر زا و دنک عطق ینییاپ تمسق رد مه و ییلااب تمسق رد مه ار یطورخم حطس ياهحفص رگا

)مهدزای( )یتخرد رادومن( لک لامتحا نوناق

1398

دوش رهاظ ور هکس کی اًقیقد هکنیا لامتحا شیامزآ نیا رد .مینکیم باترپ مهاب ار رگید ۀکس  دیایب تشپ رگا و مینکیم باترپ ار هکس کی209

؟تسا ردقچ

3

1398

هب لوا فرظ زا .تسا زمرق ةرهم  و یبآ ةرهم  لماش مود فرظ و تسا زمرق ةرهم  و یبآ ةرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ ود210

؟تسا یبآ هرهم نیا یلامتحا هچ اب .مینکیم باختنا مود فرظ زا هرهم کی سپس .میهد یم رارق مود فرظ رد هدرک باختنا هرهم کی فداصت

7568

1398

 لماش موس فرظ .تسا یبآ ةرهم  و زبس ةرهم  لماش مود فرظ .تسا یبآ ةرهم  و زبس ةرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ هس211

؟تسا یبآ هرهم نیا یلامتحا هچ اب .میروآیم نوریب نآ زا هرهم کی و باختنا ار اهفرظ زا یکی هتسب مشچ اب .تسا زمرق ةرهم  و زبس ةرهم

54736

4

1399

 بیترتهب هورگ ود نیا رد صاخ يرامیب کی عویش لامتحا و دنشاب نز دصرد  و درم دصرد  زا لکشتم روشک کی تیعمج دینک ضرف212

؟تسا لاتبم رظن دروم يرامیب هب یلامتحا هچ اب ،دوش باختنا هعماج نیا زا فداصت هب يدرف رگا .دشاب دصرد  و دصرد

40603

5

1399

هچ اب ،دشاب يدنزرف ندمآ ایند هب رظتنم ياهداوناخ و دشاب  رتخد دازون و  رسپ دازون هب صاخ يرامیب یعون لاقتنا لامتحا رگا213

؟دوب دهاوخ لاتبم روکذم يرامیب هب اهنآ دازون یلامتحا

0٫080٫03

1400

اب .تسا زمرق ةرهم  لماش موس فرظ و یبآ ةرهم  لماش مود فرظ و یبآ ةرهم  و زمرق ةرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ هس214

؟تسا ردقچ دشاب یبآ یباختنا هرهم هک نآ لامتحا .میروآیم نوریب هرهم کی نآ زا و هدرک باختنا ار اهفرظ زا یکی هتسب مشچ

5346

1400

هچ اب ،دشاب يدنزرف ندمآ ایند هب رظتنم ياهداوناخ و دشاب  رتخد دازون و  رسپ دازون هب صاخ يرامیب یعون لاقتنا لامتحا رگا215

؟دوب دهاوخ لاتبم روکذم يرامیب هب اهنآ دازون یلامتحا

0٫080٫03

1401

ياهرهم لوا فرظ زا .تسا یبآ هرهم  و زبس هرهم  لماش مود فرظ و یبآ هرهم  و زبس هرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ ود216

؟تسا زبس هرهم نیا یلامتحا هچ هب .مینکیم باختنا مود فرظ زا فداصت هب هرهم کی سپس .میهدیم رارق مود فرظ رد و هدرک باختنا

6457

1401

 موس فرظ رد .دنزمرق اههرهم همه مود فرظ رد .تسا زمرق اهنآ يات  هک دراد رارق هرهم  فرظ نیلوا رد .میراد ناسکی فرظ راهچ217

کی نآ زا و هدرک باختنا ار اهفرظ زا یکی هتسب مشچ اب .درادن دوجو يزمرق هرهم چیه مراهچ فرظ رد و دنتسه زمرق اهنآ يات  هک دراد رارق هرهم

؟تسا ردقچ دشاب زمرق یباختنا هرهم هکنیا لامتحا ،میروآیم نوریب هرهم

10612

4

1402

ياهرهم لوا فرظ زا .تسا یبآ ةرهم  و زبس ةرهم  لماش مود فرظ یبآ ةرهم  و زبس ةرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ ود218

 ؟تسا زبس هرهم نیا یلامتحا هچ اب .مینکیم باختنا مود فرظ زا فداصت هب هرهم کی سپس .میهدیم رارق مود فرظ رد و هدرک باختنا

5346

1401

هرهم  موس فرظ و دنزمرق اههرهم همه مود فرظ رد .تسا زمرق ةرهم  لماش هک دراد رارق هرهم  لوا فرظ رد .میراد ناسکی فرظ 219

نوریب هرهم کی نآ زا و هدرک باختنا ار اهفرظ زا یکی هتسب مشچ اب .درادن دوجو يزمرق هرهم چیه مراهچ فرظ رد .تسا زمرق ةرهم  لماش هک دراد

؟تسا ردقچ ،دشاب زمرق یباختنا هرهم هک نآ لامتحا .میروآیم

41448

6

1400

ياهرهم لوا فرظ زا .تسا یبآ هرهم  و زبس هرهم  لماش مود فرظ و یبآ هرهم  و زبس هرهم  لماش لوا فرظ .میراد ناسکی فرظ ود220

؟تسا زبس هرهم نیا یلامتحا هچ هب .مینکیم باختنا مود فرظ زا فداصت هب هرهم کی سپس .میهدیم رارق مود فرظ رد و هدرک باختنا

6457

1402 .دیهد رارق بسانم ترابع یلاخ ياهاج رد221

1402

دادعا هعومجم يور زارفا کی   و  ، هاگنآ ،دنشاب .................. و بکرم یعیبط دادعا هعومجم  و لوا یعیبط دادعا هعومجم  رگا

.تسا یعیبط

ABC =ABC

1403

فرظ رد و درادن دوجو يزمرق هرهم چیه مود فرظ رد .تسا زمرق اهنآ يات  هک دراد رارق ةرهم  فرظ نیلوا رد .میراد ناسکی فرظ هس222

زمرق هرهم نیا یلامتحا هچ اب .مینکیم جراخ نآ زا هرهم کی و هدرک باختنا ار فرظ کی هتسب مشچ اب .تسا زمرق اهنآ يات  هک میراد هرهم  موس

.تسا

153

126

1403

رد .مینکیم باترپ مه اب ار رگید ۀکس  دیایب »ور« رگا و مینکیم باترپ مه اب ار رگید ۀکس  دیایب »تشپ« رگا ،مینکیم باترپ ار هکس کی223

؟تسا ردقچ دوش رهاظ »ور« هکس ود اًقیقد هکنیا لامتحا شیامزآ نیا

32

21



1399

هچ اب ،دنشاب يدنزرف ندمآ ایند هب رظتنم ياهداوناخ و دشاب  رتخد دازون و  رسپ دازون هب ینوفع يرامیب یعون لاقتنا لامتحا رگا224

؟دش دهاوخ لاتبم روکذم يرامیب هب اهنآ دازون یلامتحا

0٫070٫04

1403

دصرد  هتسد ود نیا رد بیترت هب یسوریو يرامیب کی عویش و دشاب نز دصرد  و درم دصرد  زا لکشتم روشک کی تیعمج دینک ضرف225

؟تسا لاتبم رظندروم يرامیب هب یلامتحا هچ اب ،دوش باختنا هعماج نیا زا فداصت هب يدرف رگا .دشاب دصرد  و

45554

6
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.تسا لاؤس تروص قبط مه  ۀطقن تاصتخم

3

4

)( ب
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5

.تسا  و  و تسا هک دینک هجوت
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.تسا و  و  و 7
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:دیریگب رظن رد رادومن يور زا ار  و  ۀطقن ود

9

.تسا حضاو فیرعت هب هجوت اب ؛تسرد

:دیریگب رظن رد ار  عبات لاثم يارب ؛تسردان

10

.تسا  تروص هب  ۀطقن تاصتخم11
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13

14
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16
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20

:لوا شور21

:مود شور

22

23

24

)فلا

)ب

 .مینکیم هدافتسا برضلصاح قتشم زا25

26

27

).دشاب یم برض لصاح قتشم )فلا )

)ب
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− −−−−√ 3x

2 3x + 2
− −−−−√

( 3x + 2
− −−−−√ )2

(x) = ( + 4) + 3 ( )f ′ 3

2 3x + 2
− −−−−√

x3 x2 3x + 2
− −−−−√

(x) =g′ (−14x)(x − 6) − (1)(−7 + 1)x2

(x − 6)2

(x) = 4(2 − 1 (10 )h′ x5 )3 x4

(x) =g′ 4 × 2 × (2x − 1 ( + 8) − 3 (2x − 1)3 x3 x2 )4

( + 8x3 )2

(x) =f ′ 2

3 (2x + 1)2
− −−−−−−−√3

(x) = 3(x − 6 +f ′ )2

5( ) − (5x + 3)2x − 1
− −−−−√ 2

2 2x − 1
− −−−−√

(2x − 1)
− −−−−−−√ 2

(x) = 6h′
⎛
⎝⎜⎜

1 − 3x
− −−−−√
7 + x

⎞
⎠⎟⎟

5 ⎛
⎝
⎜⎜⎜⎜

( )(7 + x) − (1)( )
−3

2 1−3x√
1 − 3x
− −−−−√

(7 + x)2

⎞
⎠
⎟⎟⎟⎟

(fg (2))′ = (2)g(2) + f(2) (2)f ′ g′ = 1 × (−3) + 3 × 2 = 3
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53

54

:اب تسا ربارب طخ ۀلداعم سپ ؛تسا  ربارب بیش و تسا هجیتن رد

55

56

57

58

59

:لوا شور

:دشاب نآ رب عقاو هطقن رد  ینحنم رب سامم طخ، مینک ضرف

:مود شور

60

61

تسردان

تسردان

(f + g (2))′ = (2) + (2)f ′ g′ = 3

(x) = ( )( − 2x) + (4 − 2)(2 + 1)f ′ 1

x−−√
x4 x3 x−−√

(x) =g′ 3( − x + 1) − (5 − 1)(3x + 1)x5 x4

( − x + 1x5 )2

(x) = −2x + 10 , (2) = 6 , f(2) = 16f ′ f ′

A(2, 16)16

y − = (2)(x − )y
A

f ′ x
A

⇒ y − 16 = 6(x − 2) ⇒ y = 6x + 4

(1) =f ′ lim
x→1

− 3x + 2x2

x − 1
= = −1lim

x→1

(x − 1)(x − 2)

x − 1

= 1٫5
f(4) − f(3)

4 − 3
⇒ 24 − f(3) = 1٫5 ⇒ f(3) = 22٫5 ⇒ B(3, 22٫5)

= 1٫5
f(5) − f(4)

5 − 4
⇒ f(5) − 24 = 1٫5 ⇒ f(5) = 25٫5 ⇒ , C(5, 25٫5)

= = g(x) = g(x) = 5 (2)lim
x→2

f(x)g(x) − 3g(x)

x − 2
lim
x→2

f(x)g(x) − f(2)g(x)

x − 2
lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
lim
x→2

lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
f ′

(x) = −2x + 6 → (2) = 2f ′ f ′

d : (2, 3), (a,0) : 2 = ⇒ a =
0 − 3

a − 2

1

2

y = ax + bf(2, 4)

= 3 ⇒ (2) = 3 ⇒ a = 3lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
f ′

y = 3x + b b = −2 ⇒ y = 3x − 2− →−−
(2,4)

= 3 ⇒ (2) = 3 ⇒ m = 3lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
f ′

y − = m(x − ) y − 4 = 3(x − 2)y0 x0 − →−−
(2,4)

[0, 2] = = = هزاب رد طسوتم گنهآ1
f(2) − f(0)

2 − 0

2 − 0

2

= (x) = 2x − 1 ⇒ 2x − 1 > 1 ⇒ x > یاهظحل گنهآ1 f ′

(x) = 3 − 3 > تلع0 : f ′ x2 → 3 > 3 → > 1x2 x2 → x > 1 x < اي1−
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2

)

x

f =

2f = x

x(f

. میهد ناشن تسا یفاک63

.دنشاب ربارب مه اب  رد  عبات پچ و تسار ياهقتشم و دشاب هتسویپ  رد عبات هک تسا ریذپقتشم یتقو   رد  عبات64

یگتسویپ :

پچ و تسار ياهقتشم : 

.تسا ریذپقتشم  رد عبات ،پچ و تسار ياهقتشم يواست و ندوب هتسویپ هب هجوت اب

65

.تسین ریذپقتشم نیاربانب ،)هشوگ ۀطقن( دنتسین ربارب پچ و تسار ياهقتشم x=0 رد

2

1

y

x

غارسپچقتشمۀبساحمياربونییاپۀطباضغارستسارقتشمۀبساحميارب66

 

ۀطباض

 

لااب

 

.میوریم

f(x) = = 0lim
x→0+

lim
x→0+

x2

f(x) = (2x + 1) = 1lim
x→0−

lim
x→0−

→ x = 0. تسا ريذپانقتشم هجيتن رد و هتسويپان رد عبات

(x) = {f ′ 2x

2
x > 0
x < 0

f(x) = f(a)lim
x→a

(f(x) − f(a)) = (x − a) = (x − a) × ( )lim
x→a

lim
x→a

f(x) − f(a)

x − a
lim
x→a

lim
x→a

f(x) − f(a)

x − a

= 0 × (a) = 0 ⇒ (f(x) − f(a)) = 0f ′ lim
x→a

⇒ f(x) = f(a)lim
x→a

fx = ax = afx = a

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

f(x) = ( + x) = 1 + 1 = 2lim
x→1+

lim
x→1+

x2

f(x) = (3x − 1) = 3 − 1 = 2lim
x→1−

lim
x→1−

f(1) = 1 + 1 = 2

→ x = 1. تسا هتسويپ رد عبات

{ ( ) = 2x + 1 = 2(1) + 1 = 3f ′ 1
+

( ) = 3f ′ 1
−

x = 1

( ) = 2x = 0f ′ 0
+

( ) = 2f ′ 0
− → ( ) ≠ ( )f ′ 0

+
f ′ 0

−

(x) = {f ′ 2

2x

x < 0

x > 0

}x ≥ 0 → f(x) = x → (0) = 1f ′
+

x < 0 → f(x) = → (x) = 2x → (0) = 0x2 f ′ f ′
−

→ (0) ≠ (0)f ′
+ f ′

−
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 :اریز ،تسا هتسویپرد عبات67

.تسین ریذپقتشم رد  عبات نیاربانب

.تسا هتسویپ رد هدش هداد عبات68

.تسا ریذپانقتشم رد عبات ،دنتسین ربارب پچ و تسار ياهقتشم نوچ

69

هتسویپ

:اریز ،تسا هتسویپ عبات70

:مینکیم یسررب ارۀطقن رد يریذپقتشم لاح

71

. تسا هتسویپ عبات

. تسا ریذپقتشم هطقن نیا رد عبات

72

.تسا ریذپان قتشم رد عبات نیاربانب ،دنتسین ربارب مه ابرد عبات پچ و تسار ياهقتشم

73

.تسین ریذپقتشم هطقن نیا رد عبات

.تسا هتسویپ  هطقن رد  عبات74

75

x = 1(1) = (1) = f(1) = 4f+ f−

(1) = = = = = 2f ′
+ lim

x→1+

f(x) − f(1)

x − 1
lim

x→1+

+ 3 − 4x2

x − 1
lim

x→1+

− 1x2

x − 1
lim

x→1+

(x − 1)(x + 1)

x − 1

(1) = = = = 3f ′
− lim

x→1−

3x + 1 − 4

x − 1
lim

x→1−

3x − 3

x − 1
lim

x→1−

3(x − 1)

x − 1

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

→ (1) ≠ (1)f ′
− f ′

+

fx = 1

x = −2( f(x) = f(x) = f(−2) = 0)lim
x→(−2)+

lim
x→(−2)−

lim
x→x+

0

f(x) − f( )x0

x − x0
= lim

x→(−2)+

| − 4| −x2 f(−2)
  0

x − (−2)
= lim

x→(−2)+

| |− 4x2
  −

x + 2
= = 4lim

x→(−2)+

−(x + 2)(x − 2)

(x + 2)

lim
x→x−

0

f(x) − f( )x0

x − x0
= lim

x→(−2)−

| − 4| −x2 f(−2)
  0

x − (−2)
= lim

x→(−2)−

| |− 4x2
  +

x + 2
= = −4lim

x→(−2)−

(x + 2)(x − 2)

(x + 2)

x = −2

f(x) = f(x)lim
x→0+

lim
x→0−

= f(0) = 0

x = 0

(0) = = 0f
′
− lim

x→0−
− 0x2

x − 0

(0) = = 1f
′
− lim

x→0+
x − 0

x − 0

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

⇒ (0) = (0)f
′
− f

′
+ ⇒ . دشابیمن ريذپقتشم عبات سپ

( + 1)lim
x→1+

x2 = 2x = 2 = f(1)lim
x→1−

(1) = = 2f
′
+ lim

x→1+

+ 1 − 2x2

x − 1
, (1) = = 2f

′
− lim

x→1−

2x − 2

x − 1

⇒ (1) = (1) = 2f
′
+ f

′
−

( ) =f ′ 0
+ lim

x→0+

f(x) − f(0)

x − 0
= = x = 0lim

x→0+

− 0x2

x
lim

x→0+

( ) =f ′ 0
− lim

x→0−

f(x) − f(0)

x − 0
= lim

x→0−

−x − 0

x
= = −1lim

x→0−

−x

x

x = 0x = 0

y =
⎧
⎩⎨
1
1

x

x ≤ 1

x > 1
⇒ =y ′

⎧
⎩⎨
⎪
⎪
0
−1

x2

x < 1

x > 1
, (1) ≠ (1)y ′

− y ′
+

fx = 0

→ a = 3
(0) = 3f ′

+

(0) = af ′
−

(1) = = = 2 ⇒ y − 0 = 2(x − 1)f ′
+ lim

x→1+

f(x) − f(1)

x − 1
lim

x→1+

| − 1| − 0x2

x − 1
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ریخ

.تسا ریذپقتشم )( هزاب طاقن مامت رد ،هلب

.تسا هتسویپ  رد عبات77

.تسین دوجوم

.تسا هتسویپ  رد عبات78

.تسین دوجوم  رد عبات قتشم سپ 

79

تسردان

.تسا هتسویپ  رد :لوا شور80

.تسین ریذپقتشم  رد سپ

:مود شور

.تسا هتسویپ  رد

.تسین ریذپقتشم  رد سپ

:اریز .تسین ریذپقتشم81

 رد  عبات .دشاب  يرگید و ددع یکی ای دنتسه فلتخم ددع ود تسار و پچ قتشم اما تسا هتسویپ نآ رد عبات هک تسا عبات ۀنماد رد ياهطقن ،هشوگ ۀطقن82

.تسا هتسویپ

.تسا عبات ياهشوگ ۀطقن  سپ .دنتسهرباربان یلو یهانتم ود ره عبات پچ و تسار ياهقتشم

:میراد ؛میروآیم تسد هب  ۀطقن رد هناگادج ار تسار و پچ قتشم ،قتشم فیرعت زا هدافتسا اب83

−∞, 2

x ≥ 2 : f(x) = + 2 → (x) = → (2) =x − 1
− −−−−√ f ′ 1

2 x − 1
− −−−−√

f ′
+

1

2

x = 1

⇒ (−1) ≠ (−1)

(−1) = = −2f
′
+ lim

x→−1+

+ 3 − 4x2

x − (−1)

(−1) = = 2f
′
− lim

x→−1−

2x + 6 − 4

x − (−1)

f
′
+ f

′
−

(−1)f ′

x = 0

(0) = = 1f ′
+ lim

x→0+

x − 0

x − 0

(0) = = 0f ′
− lim

x→0−

− 0x2

x − 0

(0) ≠ (0)f ′
+ f ′

−x = 0

x = 2

(x) = ⇒ (2) = 1, (2) = 8f ′

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪
4x

2( )1

2 x−1√

x < 2

x > 2
f ′

+ f ′
−

x = 2

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪

(2) = = 1f ′
+ lim

x→2+

(2 + 6) − 8x − 1
− −−−−√

x − 2

(2) = = 8f ′
− lim

x→2−

(2 ) − 8x2

x − 2

x = 2

x = 2

(2) =f ′
+ lim

x→2+

|x − 2| − 0

x − 2
= lim

x→2+

x − 2

x − 2
= 1 , (2) =f ′

− lim
x→2−

−(x − 2)

x − 2
= −1

∞fx = −1

(−1) = = = 1f ′
+ lim

x→(−1)+

| + x|x2

x + 1
lim

x→(−1)+

−x(x + 1)

x + 1

(−1) = = −1f− lim
x→(−1)−

x(x + 1)

x + 1 x = −1

x = 2

(2) =f ′
+ lim

x→2+

f(x) − f(2)

x − 2
= lim

x→2+

| − 4| − 0x2

x − 2
= lim

x→2+

− 4x2

x − 2
= = 4lim

x→2+

(x − 2)(x + 2)

x − 2

76
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.تسین ریذپقتشم هطقن نیا رد عبات نیاربانب

:میراد قتشم فیرعت هب هجوت اب84

:میراد  ۀطقن رد قتشم فیرعت هب هجوت اب ،تسا هتسویپ  ۀطقن رد عبات لکش هب هجوت اب85

.تسین دوجوم

86

87

88

طسوتم رییغت گنهآ 

 ياهظحل رییغت گنهآ

89

طسوتم رییغت گنهآ

90

91

طسوتم گنهآ

92

تسرد

ياهظحل تعرس :

93

(2) =f ′
− lim

x→2−

−( − 4)x2

x − 2
= = −4lim

x→2−

−(x − 2)(x + 2)

x − 2

⇒ (2) ≠ (2)f ′
+ f ′

−

(1) = = = 2f ′
+ lim

x→1+

| − 1| − 0x2

x − 1
lim

x→1+

(x − 1)(x + 1)

x − 1

(1) = = = −2f ′
− lim

x→1−

| − 1| − 0x2

x − 1
lim

x→1−

−(x − 1)(x + 1)

x − 1

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

→ (1) ≠ (1) →f ′
− f ′

+ . تسين ريذپ قتشم عبات سپ

AA

(1) = = −1f ′
+ lim

x→1+

− 1
1

x

x − 1

(1) = = 0f ′
− lim

x→1−

1 − 1

x − 1

⇒ (1) ≠ (1)f ′
+ f ′

−

(1)f ′

(t) = + 2tm′ 1

2 t√
→ (9) =m′ 109

6

طسوتم رييغت گنهآ =
x(4) − x(3)

4 − 3
=

( + 128) − ( + 54)4
−−√ 3

−−√
1

= 76 − 3
−−√

= = = 2
f(2) − f(0)

2 − 0

4

2

(x) = 3 − 2 ⇒ (1) = 1f ′ x2 f ′

=
f( ) − f( )x2 x1

−x2 x1
=

f(7) − f(2)

7 − 2
= = =

−9
−−√ 4

−−√
5

3 − 2

5

1

5

= = = طسوتم تعرس7
f(4) − f(0)

4 − 0

28 − 0

4

= (t) = 4t − یاهظحل تعرس1 f ′

⎫
⎭⎬
⎪⎪
⎪⎪ → 4t − 1 = 7 → t = 2

= =
f(25) − f(0)

25 − 0

(35 + 50) − (0 + 50)

25
= = = 1٫4

35

25

7

5

(t) = 2t + 3 7f ′ = ==
t=2

f(5) = 30 , f(0) = 10 ⇒ = طسوتم تعرس4 :
f(5) − f(0)

5 − 0

(t) = 2t − 1 = 4 ⇒ t یاهظحل تعرس= : f ′ 5

2
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.مینکیم هیلوا مرج ياهنم ار هیوناث مرج طقف نیاربانب .مرج رییغت گنهآ هن و تسا هدش هتساوخ مرج شیازفا نازیم هک دیشاب هتشاد هجوت

95

96

:اب تسا ربارب  رد ياهظحل تعرس

ياهظحل تعرس   

97

98

رد طسوتم تعرس  

ياهظحل تعرس  

ضرف قبط   

)فلا99

)ب

)فلا100

)ب

101

102

دشر طسوتم گنهآ 

103

104

طسوتم تعرس 

ياهظحل تعرس 

m(4) − m(1) = (2 + 128) − (1 + 2) = 127

m(t) = + 2 → (t) = + 6t√ t3 m′ 1

2 t√
t2

→ (4) = + 96 = 96٫25m′ 1

4

d(t) = −5 + 20t → (t) = −10t + 20 → (2) = −20 + 20 = 0t2 d ′ d ′

t = 9

(t) =f ′ 1

2 t√

t = 9 : (9) = =f ′ 1

2 9
−−√

1

6

(t) = −4t + 10f ′ ⇒ (2) = −8 + 10 = 2f ′

[0, 5] =
f(5) − f(0)

5 − 0
= = 4

(25 − 5 + 10) − 10

5

= 2t − 1

: 2t − 1 = 4 → 2t = 5 → t =
5

2

= = = −25
Δh

Δt

h(8) − h(5)

8 − 5

0 − (75)

8 − 5

(t) = −10t + 40 = 35 ⇒ t = 0٫5h′

= 25 ( )
h(2) − h(1)

2 − 1
طسوتم تعرس

(t) = −10t + 40 ⇒ (3) = 10h′ h′ یاهظحل تعرس

= = = 4
Δf

Δt

f(5) − f(0)

5 − 0

30 − 10

5

(t) = 2t − 1 → (2) = 2(2) − 1 = 3f ′ f ′

= = =
f(25) − f(0)

25 − 0

85 − 50

25

7

5

= = = فلا(  طسوتم تعرس16
h(4) − h(2)

4 − 2

96 − 64

2

(t) = −8t + 40 = 16 → t = (ب3 h′

⇒ = 4
f(5) − f(0)

5 − 0

⇒ (t) = 2t − 1 = 4 t =f
′ 5

2
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)فلا105

)ب

106

.تسا  هزاب رد نآ طسوتم رییغت گنهآ ربارب  ، هطقن رد عبات ياهظحل رییغت گنهآ سپ

107

108

109

 میریگیم هجیتن ياهظحل و طسوتم گنهآ يربارب زا

110

111

112

تسردان

تسرد

113

تسرد

114

تسرد

.مینکیمهسیاقمهزابياهتناوادتباردعباتریداقمابسپسومیهدیمرارقعباتردوهدومنهبساحمارینارحبطاقنادتبا115تسرد

= = طسوتم رييغت گنهآ=
Δf

Δx

f(25) − f(0)

25 − 0

85 − 50

25

7

5

(49) = = یاهظحل گنهآ= f ′ 7

2 x−−√

7

2 49
−−√

1

2

(x) = 4x + 5 ⇒ (2) = 13f ′ f ′

= = 1
f(0) − f(−2)

0 − (−2)

1 − (−1)

2

x = 1213[−2,0]

(t) = 2t + 2f ′

= = = 4 2t + 2 = 4 → t = طسوتم گنهآ1
f(2) − f(0)

2 − 0

11 − 3

2

= 15
f(2) − f(1)

2 − 1

(t) = 6 + 1 → (2) = 25f ′ t2 f ′

: 20(2)(1 − )(− ) − (1 − یاهظحل گنهآ(
t

50

1

50
اي

4

5

t

50

= طسوتم گنهآ=
0 − 20

50 − 0

−2

5

t = 25

(x) = 2 − x − 15 = 0 → {f ′ x2
x = 3

x = −
5

2

= 3 = یبسن مميزکام لوط2 یبسن ممينيم لوط

= 1 = قلطم مميزکام لوط4 قلطم ممينيم لوط
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:قلطم ممیزکام رادقم

:قلطم ممینیم رادقم

116

117

118

119

120

121

y +4
1 1

2

2

x +2

y

x

نتم

 : هریغتمود

نتم تحاسم

سپ: 

 : هریغتمکی 

دشاب  و  دیاب هحفص داعبا نیاربانب

122

x

xx x1-2

x1-2

x1-2

x1-2

x

x

x

xx

(x) = x = 1f ′ 2x − 2

2 − 2x + 4x2
− −−−−−−−−√

− →−−
=0f ′

f(0) = f(2) = 2

f(1) = 3
−−√

(x) = 6 + 6x − 12 = 0f ′ x2 ⇒ { x = 1

x = −2 ققغ
: f(−1) = هزاب یادتبا13

f(1) = −7

: f(3) = هزاب یاهتنا45

⎫
⎭⎬
⎪
⎪ ⇒ min f : (1, −7) , max f : (3, 45)

(x) = 3 − 3 = 0f ′ x2 ⇒ { x = 1

x = −1

f(1) = −1 , f(−1) = 3 , f(2) = 3 ⇒ { max f(3) = 3

min f(x) = −1

(x) = 3 − 6x = 0f ′ x2 ⇒ { x = 0
x = 2 ∉ [−1, 1]

⇒
⎧
⎩⎨

f(1) = −1

f(0) = 1

f(−1) = −3

(max)
(min)

(x) = 6 + 6x − 12 = 0{f
′

x2
x = 1

x = −2 ∉ [−1, 3]

f(−1) = 13

f(1) = −7 ⇒ min(1, −7)

f(3) = 45 ⇒ max(3, 45)

f(x) = − 3x + 7x3 → (x) = 3 − 3 = 0f ′ x2 → { x = 1
x = −1

→
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(−1) = −1 + 3 + 7 = 9

f(3) = 27 − 9 + 7 = 25 → maxقلطم
f(1) = 1 − 3 + 7 = 5 → minقلطم

S = (x + 2)(y + 4) = xy + 4x + 2y + 8

= 32 → xy = 32 → y =
32

x

S = x( ) + 4x + 2( ) + 8 = 32 + 4x + + 8
32

x

32

x

64

x

4 − = 0− →−−
=0S ′ 64

x2
= 40 + 4x +

64

x

→ = 4 → = 16 → x = 4 y = 8
64

x2
x2 − →−−

y=
32

y

612

→ = ×V هبعج هدعاقتحاسم عافترا
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123

124

125

126

127

x

y

ریغتم ود

طیحم

سپ ریغتم کی    

128

129

V = (1 − 2x ⋅ x)2 = (1 + 4 − 4x)xx2 = 4 − 4 + xx3 x2

12 − 8x + 1 = 0− →−−−
قتشم0=

x2 − →−−−−−−−−−−−−
Δ= −4ac=64−48=16b2

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

x = =
8 + 4

24

1

2
ق ق غ

x = =
8 − 4

24

1

6

h = S = + 3 = + 6r = 0
300

r2

1800

r
r2 S ′ −1800

r2

r = ⇒ h =300
− −−√3 300

− −−√3

= xy = x(12 − ) = 6x − ⇒ (x) = 6 −S
O BA

Δ
1

2

1

2
x2

1

2
x3 S ′ 3

2
x2

6 − = 0 x = 2 ⇒ y = 12 − 4 = 8
3

2
x2 − →−

x>0

2a + b = 60 → b = 60 − 2a

ab = a(60 − 2a) = 60a − 2a2 60 − 4a = 0− →−−−
قتشم0=

→ a = 15 , b = 30

x − y = 20 → y = x − 20

xy = x(x − 20) = − 20xx2 هريغتم کي 2x − 20 = 0− →−−−
قتشم0=

→ x = 10 y = −10− →−−−−
y=x−20

S = xy :

= 14 → 2x + 2y = 14 → x + y = 7 → y = 7 − x

: S = x(7 − x) = − + 7x :x2 −2x + 7 = 0− →−−−
قتشم0=

→ x =
7

2
− →−−−
y=7−x

y = 7 − =
7

2

7

2

y = 7 − x → S = (y)(x) = 7x − x2 → (x) = 7 − 2x = 0S ′ → x = 3٫5 , y = 3٫5

p = xy = 5 − 10x → (x) = 0 → 10x − 10 = 0 →x2 p′ x = 1

y = −5
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130

131

132

133

.دیآیم تسد هب يارب مجح نیرتشیب

134y

x

y = 8 − x ⇒ S(x) = − + 8x ⇒ (x) = −2x + 8 = 0x2 S ′

x = 4 , y = 4

2h + 2r + πr = 6 ⇒ h =
6 − 2r − πr

2

S(r) = 6r − 2 − π ⇒ (r) = 6 − 4r − πrr2
1

2
r2 S ′

6 − 4r − πr = 0 ⇒ r =
6

4 + π

h = =

6 − (2 + π)
6

4 + π

2

6

4 + π

x − y = 8 ⇒ x = 8 + y

s = xy = (8 + y)y = + 8yy2

= 2y + 8 = 0{s′ y = −4

x = 4

v = xl2

2x + l = 30 → l = 30 − 2x → v = x(30 − 2x 4 − 120 + 900, x ∈ [0, 15])2 اي x3 x2

(x) = (30 − 2x + 2(−2)(30 − 2x)x = 0 (x) = 12 − 240x + 900 = 0v′ )2 اي v′ x2

⇒ { x = 5

x = 15

x = 5

= طيحم24 → 2(x + y) = 24 → x + y = 12 → y = 12 − x
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135

136

137

 يدوعصً ادیکا

138

.تسا يدوعصةزاب رد و یلوزن ةزاب رد عبات سپ

139

 ای 

140

يدوعصً ادیکا

141

142

S = xy = x(12 − x) = 12x − x2 12 − 2x = 0− →−−
=0S ′

→ x = 6, y = 6

x − y = 10 → y = x − 10

xy = x(x − 10) = − 10xx2 2x − 10 = 0− →−−−
قتشم0=

→ x = 5 , y = −5

x − y = 10

p = xy = x(x − 10) = − 10xx2

(x) = 2x − 10 = 0 → x = 5 , y = −5p′

(x) = 3 − 27 = 0 ⇒ x = ±3f ′ x2

(−∞, −3], [3, +∞)

(x) = x = 0f ′ 2x

( + 1x2 )2
− →−−−

(x)=0f ′

x

f ′

f

−∞
−
↘

0

0

0

+
↗

+∞

(−∞,0)(0, +∞)

f(x) = − 3xx3 ⇒ (x) = 3 − 3f ′ x2 ⇒ (x) ≤ 0f ′ ⇒ 3 − 3 ≤ 0x2 ⇒ 3 ≤ 3x2 ⇒ ≤ 1 ⇒ −1 ≤ x ≤ 1x2

(−1, 1)[−1, 1]

2

(x) = 3 − 12 x = 2 , x = −2f ′ x2 − →−−−
(x)=0f ′

(2 , +∞) , (−∞ , −2)

(x) = 0 ⇒ 3 − 3 = 0 ⇒ x = ±1f ′ x2

(−∞, −1) , (1, یدوعصً اديکا(∞+

(−1, یلوزنً اديکا(1+

(x) = −6 + 6 = 0 ⇒ x = ±1f ′ x2
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.تسا دیکا يدوعص  هزاب رد عبات سپ

143

تبثم

:میراد رادومن هب هجوت اب .مینکیم مسر ار  رادومن144

x

y: یلوزنً ادیکا : يدوعصً ادیکا

تسرد145

146

.دنکیم رفص ار قتشم ،شلوط و دنکیم قدص عبات رد ،ریذپقتشم و هتسویپ یبسن ممرتسکا ۀطقن147

148

149

[−1, 1]

(x) =f ′ 2

2 2x − 1
− −−−−√

⇒ (1) = 1f ′

f(x) = + 2x2

(−∞,0) , (0, +∞)

(2) = 0 → (x) = 3 + 2bx → b = −3f ′ f ′ x2

f(2) = 1 → 8 + (−12) + d = 1 → d = 5

f(2) = 1 → 8 + 4b + d = 1 → 4b + d = −7

(2) = 0 0 = 12 + 4b → b = −3 , d = 5f ′ − →−−−−−−−−
(x)=3 +2bxf ′ x2

(x) = −4 + af ′ x3 −4 + a = 0− →−−−
(1)=0f ′

⇒ a = 4

f(1) = 2 ⇒ −1 + 4 + b = 2 ⇒ b = −1

فلا( f(x) = 2 + 3 − 12xx3 x2 → (x) = 6 + 6x − 12 = 0f ′ x2 {− →−−−−
a+b+c=0 x = 1

x = = −2
c

a

x

y ′

y

−∞

−∞
+
↗

−2

0

20
Max

−
↘

1

0

−7
Min

+
↗

+∞

+∞

ب( (x) = 6 + 6x − 12 = 0f ′ x2 →
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

x = 1 ق ق→
∣
∣
∣
1

−7
ینارحب ۀطقن

x = −2 ( تسين هزاب رد( ق ق غ

سپ:

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪

f(−1) = −2 + 3 + 12 = 13

f(3) = 54 + 27 − 36 = 45 → Max قلطم→
∣
∣
∣
3

45

f(1) = 2 + 3 − 12 = −7 → Min قلطم→
∣
∣
∣
1

−7
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قلطم ممینیم قلطم ممیزکام

:میراد ریز تملاع نییعت لودج هب هجوت اب

یبسن ممینیم 

)فلا151

)ب

. درادن یقیقح ۀشیر

:دنتسه تیصاخ ود ياراد ریذپقتشم و هتسویپ یبسن ممرتسکا طاقن152

.دننکیم قدص عبات رد )

.دنکیم رفص ار قتشم ناشلوط )

سپ :

153

154

(x) = + 2xf ′ x2 x = 0 , x = −2− →−−
=0f ′

⇒ f(−2) = , f(0) = 0
4

3
, f(3) = 18

x

f ′

f

−2

0
4

3

−

↘

0

0

0

+

↗

3

18

→ f(0) = 0

f(x) = − 3x + 4x3 → (x) = 3 − 3 = 0f ′ x2 → x = ±1

→

x

y ′

y

−∞

−∞
+
↗

−1

0

6

Max

−
↘

1

0

2

Min

+
↗

+∞

+∞

(x) = 3 + 2 = 0g′ x2 → = −x2
2

3

→ { g(−2) = −8 − 4 − 5 = −17 : Minقلطم

g(1) = 1 + 2 − 5 = −2 : Maxقلطم

1

2

∣
∣
∣
1

7
7 = a + b−→−

قدص

∣
∣
∣
1

7
(x) = 2ax + b− →−−−−−−−−−−

. دنکیم رفص ار قتشم شلوط

f ′ → 0 = 2a + b

{ a + b = 7

2a + b = 0
→ a = −7 , b = 14

f(x) = + 3 − 9x − 10x3 x2 → (x) = 3 + 6x − 9 = 0f ′ x2 {− →−−−−
a+b+c=0 x = 1

x = = −3
c

a

x

y ′

y

−∞

−∞
+
↗

−3

0

17

Max

−
↘

1

0

−15

Min

+
↗

+∞

+∞

f(x) = −2 + 3 + 12x − 9x3 x2

→ (x) = −6 + 6x + 12 = 0f ′ x2 − →−−−
a+b=c

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

x = −1

x = − = = 2
c

a

−12

−6

x

y

y

−∞

+∞
−
↘

−1

0

−6

Min

+
↗

2

0

11

Max

−
↘

+∞

−∞

150
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.دننکیم رفص ار قتشم ،ناشلوط و هدرک قدص عبات رد ریذپقتشم و هتسویپ ياهممرتسکا155

156

157

158

159

160

تسرد

تسرد161

یفنم بیش اب یطخ ،قتشم رادومن هجیتنرد دوب دهاوخ یفنم  بیرض عبات قتشم رد اذل .تسا یفنم  بیرض سپ .دراد ممیزکام هدش هداد رادومن یمهس .)ب( رادومن162

.تسا

163

تسردان

164

عطقم حطس

165

تسرد 

166

(x) = −6 + 6x + 12 = 0f ′ x2 → { x = −1 (. درادن رارق هزاب رد( ق ق غ

x = 2

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

f(0) = −9 → Minقلطم

f(3) = 0

f(2) = 11 → Maxقلطم

}f(1) = −3 → −3 = a + b

(1) = 0 → (x) = 2ax + b → 0 = 2a + bf ′ f ′ → a = 3 و b = −6

f(x) = + 3 − 9x − 10x3 x2 → (x) = 3 + 6x − 9 = 0f ′ x2 − →−−−−
a+b+c=0 { x = 1

x = = −3
c

a

→

x

y ′

y

−∞

−∞
+
↗

−3

0

17

maxیبسن

−
↘

1

0

−15

minیبسن

+
↗

+∞

(x) = 3 + 2bxf ′ x2 → (2) = 0 → 12 + 4b = 0 → b = −3 (1)f ′

f(2) = 1 → 4b + d = −7 −12 + d = −7 → d = 5−→
(1)

f(2) = 1 ⇒ 4b + d = −7

(2) = 0 ⇒ b = −3 , d = 5f
′

(x) = −6 + 6x + 12 = 0 → {f ′ x2
x = −1

x = 2

x2x

F
∣
∣
∣
1

3
و F ′ ∣

∣
∣
1

−5
→ =x

F
x

F ′ مئاق یضيب

F W x = 1F ′ طسو

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= 1
1 + 1

2

= −1
3 − 5

2

و    گرزب رطق ۀلداعم
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167

)فلا168

)ب

169

170

 )فلا171

)ب

172

:سپ ،تسا کچوک رطق و ینوناک رطق دروخرب لحم یضیب زکرم173

:نیاربانب ، و هکنیا هب هجوت اب

:نینچمه

F = 2c → 2c = 8F ′

= −c2 a2 b2 → 16 = 36 − b2 → = 20 → b = 2b2 5
−−√ → 2b = 4 5

−−√
e = = زکرم زا جورخ= :

c

a

4

6

2

3

F
∣
∣
∣
2

5
و F ′ ∣

∣
∣
2

−3
→ F WF ′ طسو

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= 2
2 + 2

2

= 1
5 − 3

2

و F = 2c → 2c = 8 → c = 4F ′

= − → 16 = 25 − → b = 3 → 2b = 6c2 a2 b2 b2

O F

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= 1
1 + 1

2

= −1
3 − 5

5

زکرم F ′ = |3 − (−5)| = 8 = 2c → c = 4

= − = 36 − 16 = 20b2 a2 c2 → b = ⇒ 2b = B = 220
−−√ B′ 20

−−√

= + c = 4 ⇒ F = 8a2 b2 c2 − →−−−−
a=5 ,b=3

F ′

a = c ⇒ = 9 + F = 2c = 8
5

4

25

16
c2 c2 F

′

a = 5 ⇒ A(1, −1), A(−9, −1)

= − = 9 − 4 = 5 ⇒ c = ⇒ F = 2c2 a2 b2 5
−−√ F ′ 5

−−√

A(4 + 3, 5) , (4 − 3, 5)A′

F = 4 , O(1, 3)F ′

y = 3

O = =B′ O − OA2 F 2
− −−−−−−−−−√ 5

−−√
S = O × F = 2

1

2
B′ F ′ 5

−−√
O(2, −1)

A = 12A′B = 8B′

A = 2a = 12 → a = 6A′

B = 2b = 8 → b = 4B′

= 36 − 16 = 20 → c = 2 → F = 2c = 4c2 5
−−√ F ′ 5

−−√
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174

:لوا شور

:مود شور

175

176

177

.تساو و 178

فلا(

ب(

179

e = = → c = a B = 2b = 10 → b = 5c

a

3√
2

3√
2

B′

= 25 + → a = 10 F = 2c = 10a2
3

4
a2 − →−−−

c=5 3√
F ′ 3

−−√
اي

e = = → a = c B = 2b = 10 → b = 5c

a

3√
2

2

3√
B′

= 25 + → c = 5 → F = 2c = 10
4

3
c2 c2 3

−−√ F ′ 3
−−√

= → { B = 2b = 10 → b = 5
c

a

3
−−√
2

a = 2k

c = k3
−−√ B′

4 = 25 + 3 → k = 5 ⇒ c = 5 → F = 2c = 10k2 k2 3
−−√ F ′ 3

−−√

= −c2 a2 b2 = 25 − 9 = 16 → c = 4→ 2c = 8

{ 2a = 8 → a = 4

2b = 6 → b = 3
→ = −c2 a2 b2 = 16 − 9 = 7 → c = → 2c = 27

−−√ 7
−−√

F ,
∣
∣
∣
1

3
F ′ ∣

∣
∣
1

−5
→ F = 2cF ′ → 2c = 80 → c = 4

F طسو WF ′

∣

∣

∣
∣
∣
∣

1 + 1

2

3 − 5

2

→ W
∣
∣
∣
1

−1

= −c2 a2 b2 → 16 = 36 − b2 → = 20b2 → b = = 220
−−√ 5

−−√ → 2b = 4 5
−−√

e =
c

a
→ e = =

4

6

2

3

e =
4

5
w

∣
∣
∣

− 4 : α

− 1 : β
2b = 6

2b = 6 → b = 3

e = 1 −
b2

a2

− −−−−−√ → =
4

5
1 −

9

a2

− −−−−−√ → = 1 −
16

25

9

a2
→ =

9

a2

9

25
→ a = 5 → 2a = 10

= −c2 a2 b2 → = 25 − 9 = 16c2 → c = 4 → 2c = 8

,A′ ∣
∣
∣
α − a

β
A′ ∣

∣
∣
α + a

β
→ , AA′ ∣

∣
∣
−9

−1

∣
∣
∣
1

− 1

3

4
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)ب

 )فلا181

)ب

182

:میراد ،میریگب رظن رد یضیب کچوک رطق ار  و ینوناک ۀلصاف ار  رگا183

184

)فلا185

 اریز ،ریخ )ب

186

187

188

189

فلا(

ب(

→ = 25 − 16 → c = 3 → F = 8
a = 5

b = 4
c2 A′

= (5 + 3) × 4 = 16SΔ
1

2

{ → = + → 2a = 10
b = 3
c = 4

a2 b2 c2

= 2a + 2c = طيحم18

2a = 8 → a = 4 , = → c = 2 → F = 2c = 4
c

a

1

2
F ′

FF ′BB′

F = B ⇒ 2c = 2b ⇒ c = bF ′ B′

= + ⇒ = + ⇒ = 2 ⇒ e = =a2 b2 c2 a2 c2 c2 a2 c2
c

a

2
−−√
2

{ 2a = 8 → a = 4

2b = 6 → b = 3
= −−→− c2 a2 b2 = 16 − 9 = 7 c =−→− 7

−−√

سپ: e =
c

a
=

7
−−√
4

O(− , − ) = (2 , −1) , R = = 3
a

2

b

2

1

2
+ − 4ca2 b2

− −−−−−−−−−√
(0 + (3 + 2(3) − 4(0) − 4 ≠ 0)2 )2

→ O(− , − ) = ( , ) = (1, 3)
a

2

b

2

2

2

6

2

− = 1 ⇒ a = فلا2− )
a

2

r = = ⇒ r = (ب3
1

2
+ − 4ca2 b2

− −−−−−−−−−√ 1

2
4 + 16 + 16
− −−−−−−−−−√

= 0 → 2x − 6 = 0 → x = 3f ′
x

= 0 → 2y + 2 = 0 → y = −1f ′
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∣
∣
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∣
∣
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191

 

.تسا هدرک عطق ار هریاد هطقن ود رد طخ نیاربانب تسا  نوچ

192

H

C 2
1 3 x+4 y _1=0

R

:دیریگب رظن رد ار ریز لکش193

194

195

196

.دناعطاقتم هریاد و طخ

197

.دنتسه عطاقتم هریاد و طخ سپ ،دشابیم طخ ات هریاد زکرم ۀلصاف زا رتگرزب هریاد عاعش نوچ

198
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⎪⎪⎪
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∣
∣
∣
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2
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⎪⎪⎪⎪⎪⎪
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∣
∣
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4
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∣
∣
∣
1
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−−√
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−−√
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−−√
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2
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⎪⎪⎪⎪⎪⎪

R = = 2 , O(1,0)
1

2
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.تسا سامم هریاد رب طخ سپ تسا  نوچ و تسا  ربارب  یقفا طخ زا  ۀلصاف

200

یفرط زا :

.دنتسه جراختم هریاد ود تسا  نوچ

201

202

203

204

یضیب

هریاد

لقتسم

205

لقتسمهریاد

206

.دشدهاوخرتکیدزنهریادهبیضیبلکشدوشرتکچوکیضیبزکرمزاجورخهچره

.دنتسهراگزاساندماشیپود،دنهدنخرمهابهکيدماشیپود

r = = 2 → (x − 1 + (y − 2 = 4
|3(1) + 4(2) − 1|

+3
2

4
2

− −−−−−√
)2 )2

(x − 2 + (y + 3 = 4)2 )2 → C , R = 2
∣
∣
∣
2

−3

C
∣
∣
∣
2

−3
y = −1d = 2d = R

(x + 1 + (y − 2 = 1)2 )2 → C , R = 1
∣
∣
∣
−1

2

+ − 2x + 4y + 1 = 0x2 y2 → , = = = 4C ′ ∣
∣
∣
1

−2
R′2 + − 4ca2 b2

4

4 + 16 − 4

4
→ = 1R′

C =C ′ (−1 − 1 + (2 + 2)2 )2
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− −−−−√ 20
−−√ 5

−−√
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−−√ 2

−−√

P(A) = , P(B) =
3

4

1

4

P(C) = P(A)P(C|A) + P(B)P(C|A)

= × + × =
1
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1
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P(A) = P(B)P(A|B) + P(C)P(A|C) = × + × =
1

2

9

12

1

2

10

15

17

24

P(A ∣ B)
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207

تسردان

.دشاب هتشادن يرگید ماجنا يور يریثأت یکی ماجنا هاگره دنتسه لقتسم  و  دماشیپ ود :تلع
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لقتسم

یلولذه

209

:میهدیم ناشن  اب ار »تشپ« و  اب ار »ور«
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2
-

1
2
-

R

1
2
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1
2-

1
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1
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1
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1
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P
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R
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-

بولطم تلاح: 

 بولطم لامتحا 

ار یبآ ةرهم راب کی و مینکیم باسح ار ندوب یبآ لامتحا و میراذگیم مود فرظ رد ار زمرق ةرهم راب کی مینک جراخ زمرق ةرهم ای یبآ ةرهم تسا نکمم لوا فرظ زا210

.مینکیم باسح ار ندوب یبآ لامتحا و میهدیم رارق مود فرظ رد

5لوا فرظ زمرق
12

7
12 لوا فرظ یبآ

و یبآ زمرق  69

6
15

مودفرظیبآ

و یبآ زمرق  78

7
15

مودفرظیبآ

بولطم لامتحا
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→
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3
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لوا فرظ

مود فرظ

موس فرظ

4
9 یبآ هرهم

یبآ هرهم

یبآ هرهم

3
10

0

1
3

1
3

1
3

بولطم لامتحا
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100

60

100

درم

نز

3
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5

100

صاخ یرامیب عویش

صاخ یرامیب عویش

بولطم لامتحا

213

1
2

1
2

رسپ

رتخد

8
100

3
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صاخ یرامیب لاقتنا

صاخ یرامیب لاقتنا
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1
3

1
3

1
3

لوا فرظ

مود فرظ

موس فرظ

8
3

1

0

یبآ

یبآ

یبآ

بولطم لامتحا
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= ( × ) + ( × ) بولطم لامتحا=
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2
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= ( × ) + ( × 1) + ( × 0)
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3
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3

1

3
= + =

1
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P(A) = × + × =
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6
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.تسین سناشمه ياهنومن ياضف هک دینک هجوت
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P(A) = × + × =
6

10

6

13

4

10

5

13

56

130

{1}

P = ( × ) + ( × 0) + ( × ) =
1

3

3

15

1

3

1

3

6

12

7

30

P(A) = × + × =
1

2

3

8

1

2

2

4

7

16

↗

1

2

↘
1

2

رسپ − →−−
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+( × )

1

2

4

100
=
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p = (0٫45 × 0٫04) + (0٫55 × 0٫06) = 0٫051
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