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ربج و یلیلحت هسدنه : لوا لصف

هطقن هب طوبرم میهافمیلیلحت هسدنه : لوا سرد

.دیروآ تسدب  طخهراپ طسو زا ار تاصتخم أدبم ۀلصاف .دیریگب رظن رد ار  و  ۀطقن ود1 A(14, 3)B(10, −13)AB

.تساهیوازلامئاقنیقاسلايواستمثلثمکی و و  ياهسأر اب ثلثم دیهد ناشن2 A(1, 2)B(2, 5

)

C(4, 1

)
.دنتسه  و  طاقن ياهریاد ياهرطق زا یکی ياهتنا ود3

.دیبایب ار هریاد زکرم تاصتخم و عاعش ةزادنا – فلا

؟ارچ ؟دراد رارق هریاد نیا طیحم يور رب  ۀطقن ایآ – ب

A(2, −2)B(6, 4)

C(7, 3)

ار رهش نیا تیعقوم میناوتیم ،یتحار يارب .تسا یلامش ۀجرد  دودح نآ ییایفارغج ضرع و یقرش ۀجرد  اًبیرقت زیربت ییایفارغج لوط4

لوط هجرد ره یکیزیف تفاسم هکنیا ضرف اب .تسا  تروص هب راهباچ ةرابرد تاعلاطا نیا .میهد ناشن  تروص هب ،هصلاخ روطهب

.رهش ود نیا یبیرقت ۀلصاف ۀبساحم تسا بولطم ،دشاب رتمولیک  ربارب ییایفارغج ضرع هجرد ره یکیزیف تفاسم دننامه ییایفارغج

4638

(46, 38)(61, 25)

110

.دیبایب ار هریاد عاعش ةزادنا و زکرم تاصتخم .دنتسه ياهریاد رطق کی ياهتنا  ود  و  طاقن5 A(2, −2)B(4, 4)

دادما ياههاگیاپ .تسا  تروصهب دادما زکرم ۀشقن يور فداصت ۀطقن تاصتخم هک تسا هداد خر یفداصت ،روشک ياههداج زا یکی رد6

داهنشیپ هثداح لحم هب دادما دِرگلاب مازعا يارب ار هاگیاپ مادک امش .دناعقاو  و  طاقن رد ،دناکیدزن فداصت لحم هب هک ییاوه

)دنتسه رتمولیک بسحرب دادعا( ؟دینکیم

P(50, 30)

A(10, −20)B(80, 90)

.دینک هبساحم ار تاصتخم أدبم ات  ۀطقن ۀلصاف )فلا7

.دیروآ تسد هب ار تاصتخم أدبم ات  ۀطقن ۀلصاف )ب

N(−6, 8)

E( , )xE yE

.دشاب  و  رگا8

.دیروآ تسدب ار  طسو يهطقن تاصتخم -فلا

.دینک هبساحم ار  طخهراپ لوط – ب

A(7, −2)B(12, 10)

AB

AB

؟تسا ردقچ هریاد تحاسم .تسا هتشذگ  يهطقن زا  زکرم هب ياهریاد9 O(3, −1)A(8, 6)

؟تسا ردقچ لیطتسم تحاسم .دنتسه لیطتسم کی سأر هس  و  ،  طاقن10 A(3, 3)B(−1, 1)O(0,0)

.دیریگب رظن رد ار  يهلداعم هب  طخ و  يهلداعم هب  طخ11

.دنشاب يزاوم طخ ود هک دیروآ تسدب يروط ار  – فلا

.دنشاب دومع رگیدکی رب طخ ود هک دیروآ تسدب يروط ار  – ب

L2y − 3x = 1Ty = mx + 5

m

m

؟تساردقچ  و  تلاداعم هب طخ ود یقلات يهطقن زا تاصتخم أدبم يهلصاف12 3y − 2x = 11x + 2y = 5

؟تسا یثلثم عون هچ ثلثم نیا .دنتسه ثلثم کی سأر هس  و  ،  هطقن هس13 A(−1, −2)B(2,0)C(1, −5)

.دنکیم عطق  و  يهطقن ود رد ار تاصتخم ياهروحم و هتشذگ  يهطقن زا  بیش اب یطخ14

؟تسا ردقچ  طخهراپ لوط

−
3

4
A(2, )

5

2
AB

AB
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؟تسا ردقچ هریاد عاعش .تسا  و  هطقن ود رب هدنرذگ يهریاد زکرم  يهطقن15 A(a, 2a)B(2, 1)C(−1, 4)

.دیروآ تسدب ار  يهنایم لوط .دنتسه ثلثم کی سأر هس  و  ،  طاقن16 A(2, −1)B(0, 1)C(−1, 1)CM

.دشاب هلصاف کی هب  و  يهطقن ود زا هک دیبایب  طخ يور ياهطقن17 y = 2xA(1, 1)B(3, −1)

.دشاب هلصاف کی هب  و  يهطقن ود زا هک دیبایب  طخ يور ياهطقن18 y = 2x + 1A(3,0)B(−1,0)

.تسا هیوازلامئاق نیقاسلايواستم ثلثم کی  و  و  سوئر اب ثلثم دیهد ناشن19 A(−2, 1)B(2, 3)C(4, −1)

.دنتسه  و  طاقن ياهریاد ياهرطق زا یکی ياهتنا ود20

.دیبایب ار هریاد زکرم تاصتخم و عاعش ةزادنا -فلا

؟ارچ ؟دراد رارق هریاد نیا طیحم يور رب  ۀطقن ایآ -ب

A(4, 7)B(−2, 3)

C(−1, 8)

؟دراد باوج دنچ هلأسم .دیبایب ار نآ موس سأر تاصتخم .دنتسه علاضلاايواستم ثلثم کی زا سأر ود  و  طاقن21 (0,0)(6,0)

:دیریگب رظن رد ار  و  ، طاقن22

.دیروآ تسدب ار  ثلثم طیحم – فلا

؟تسا یثلثم عون هچ  – ب

.دیروآ تسدب ار  ثلثم تحاسم – پ

A(2,0)B(5, 4)C(−2, 3)

ABC

ABC

ABC

.دناعبرم کی سوئر  و  ، ، طاقن دینک تباث23 A(6, −13)B(−2, 2)C(13, 10)D(21, −5)

؟دراد باوج دنچ هلئسم نیا .دیبایب ار نآ موس سأر تاصتخم .دنتسه علاضلاايواستم ثلثم کی زا سأر ود  و  طاقن24 (0,0)(3,0)

.دیبایب ار لیطتسم مراهچ سأر تاصتخم .دنتسه  لیطتسم زا سأر هس  و  و  طاقن25 A(2, 3)B(−1,0)C(1, −2)ABCD

M

B

A

C D

هک يروطهب ،تسا هدش مکحم نیمز رد  و  و  و  ۀطقن راهچ هب ییاهلباک طسوت لکش قباطم ،مچرپ ۀلیم کی26

.دیروآ تسدب ار  ۀطقن تاصتخم ،هلیم ياپ ات نآ لباقم ۀطقن ۀلصاف اب تسا ربارب هلیم ياپ ات هطقن راهچ زا کیره ۀلصاف

A(−3, −2)B(5, 2)C(0, 1)D

D

.دیبایب ار هریاد زکرم تاصتخم ،دنشاب هریاد کی رطق رس ود  و  رگا27 A(2, 4)B(4, −2)

.دینک رپ بسانم ترابع ای ددع اب ار یلاخ ياهاج28

.تسا .................. ربارب  هطقن هب تبسن  ۀطقن ۀنیرق C(1, 2)M(−1, 4)

.دیبایب ار  يهطقن تاصتخم .تسا  و  يهطقن ود نیب لصاو طخهراپ طسو  يهطقن29 M(−4, 1)AB(−3, 2)A

.دیروآ تسدب ار  يهطقن هب تبسن  يهطقن يهنیرق30 C(3, −1)M(5, 2)

.دیروآ تسدب ار  ،دشاب  تاصتخم أدبم زا  طسو  يهطقن يهلصاف و  و  رگا31 A(m + 1, 6)B(m − 3, 2)MAB5m

ار  رادقم ،درذگب  طسو زا  يهلداعم هب یطخ رگا .دناهدش هداد تاصتخم يهحفص رد  و  طاقن32

.دیروآ تسدب

A(5, −2)B(−1, 10)y = nx + 10ABn

.دیروآ تسدب ار  طخهراپ فصنمدومع يهلداعم ،دشاب  و  رگا33 A(3, 7)B(5, −1)AB

.دیسیونب ار طخ نیا يهلداعم ،دشاب اهضرع روحم يور نآ رگید رس و اهلوط روحم يور نآ رس کی هک دشاب یطخهراپ طسو  يهطقن رگا34 (2, 3)

.دیسیونب ار  يهنایم يهلداعم .دنشاب  ثلثم ياهسأر  و  و  رگا35 A(3, 5)B(−2, 1)C(1, −1)ABCBM
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دشاب دومع نآ رب و هتشذگ   طسو زا هک یطخ يهلداعم .تسا اه روحم يور  ضرع هب  يهطقن و اه روحم يور  لوط هب  يهطقن36

.دیسیونب ار

A4xB−2yAB

.دیریگب رظن رد ار  و  ۀطقن ود37

.دیروآ تسدب   طخهراپ طسو زا ار تاصتخم أدبم ۀلصاف -فلا

.دیسیونب ار  طخهراپ فصنمدومع ۀلداعم -ب

A(14, 3)B(10, −13)

AB

AB

.دیبایب ار نآ مراهچ سأر تاصتخم .دنتسه لیطتسم کی زا سأر هس  و  ، طاقن38 A(2, 3)B(−2, −1)C(−4, −3)

.دیریگب رظن رد ار  و  ، ياهسأر اب ثلثم39

.دینک صخشم ار  علض طسو ۀطقن ، تاصتخم - فلا

.دینک هبساحم ار  ۀنایم لوط – ب

.دیروآ تسدب ار  ۀنایم ۀلداعم – پ

A(1, 9)B(3, 1)C(7, 11)

MBC

AM

AM

.دیبایب ار  ۀطقن تاصتخم .تسا  و  ۀطقن ود نیب لصاو طخهراپ طسو  ۀطقن - فلا40

.دیروآ تسدب ار  ۀطقن هب تبسن  ۀطقن ۀنیرق – ب

N(5, −4)AB(7, −2)A

C(1, 2)M(−1, 4)

.دیروآ تسدهب ار  و  ، تاصتخم هب  ثلثم تحاسم41 ABCA(0, 1)B(3, 4)C(−1, 1)

طخ ود یبسن عاضوا یسررب

.دینک صخشم مه هب تبسن ار ریز طوطخ زا تفج ره تیعضو42

Δ : x + 2y = 0T : y = 2x − 3L : 2x − y = 1

.دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد43

.دنتسه دومع مه رب  و  طخ ود x + 2y = 1y = 2x + 3

عِطاقتم ای دومع ،يزاوم( .دنراد یعضو هچ مه هب تبسن طخ ود هک دینک صخشم و دیروآ تسد هب ار هدشهداد طخ ود بیش تمسق ره رد44

)؟دومعریغ

L : y = 5x − 2 T : y = x + 3
−1

5

L : y = x + 7 T : x − 2y = 1
1

2

L : 2x − 3y + 3 = 0 T : 3x + 2y = 0

L : x = 1 T : y = −3

L : y = 3x + 1 T : x = 3y − 1

؟تسا ردقچ  و  يزاوم طخ ود نیب يهلصاف45 3x − 4y + 10 = 0(2m + 1)x − 3my − 15 = 0

؟تسا ردقچ  رادقم ،دشاب دومع  طخ رب  يهلداعم هب و  يهطقن زا هدنرذگ طخ رگا46 A(0, 2)(n + 1)y = x + 4y = (2m − 7)x + 3m

.دینک صخشم مه هب تبسن ار ریز ياهطخ زا تفج ره تیعضو47

ℓ : 3x − y = 7 d : y = 3x − 1Δ : x + 3y = 4
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.دیریگب رظن رد ار  ۀلداعم هب  أدبم زا ضرع اب  طخ و  ۀلداعم هب  طخ48

.دشاب يزاوم  طخ اب  طخ هک دیبایب يوط ار ، – فلا

؟دندومع رگیدکی رب طخ ود ، زا يرادقم هچ يازاهب – ب

L2y − 3x = 1T5y = mx + 5

mTL

m
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ار  علض بیش - فلا .دنتسه نآ رواجم سأر ود و  هک يروطهب ،تسا عقاو تاصتخم ۀحفص لوّا ۀیحان رد  عبرم49

.دیسیونب

.دیسیونب ار علض نیا ۀلداعم و دینک باسح ار  علض بیش  - ب

.دیبایب ار  سأر تاصتخم ،تسا عبرم موس سأر  ۀطقن مینادب رگا – پ

.دینک مسر لماک روطهب ار عبرم )ت

ABCDA(5, 1)B(10, 4)AB

AD

C(7, 9)D

طخ ي هلداعم نتشون

.دوش مسر  و  ياههطقن زا هدنرذگ طخ اب يزاوم و  يهطقن زا هک دیسیونب ار یطخ يهلداعم50 (2, −3)(1, 4)(−1, 5)

؟تسا ردقچ  طخ رب دومع و  يهطقن زا هدنرذگ طخ أدبم زا ضرع51 (5, −1)y = 2x + 1

C D

BA (2 51 , (( 2, (

؟دیروآ تسدهب ار عبرم تحاسم و طیحم و  و  علاضا ۀلداعم دشاب عبرم کی رواجم سأر ود  و  طاقن رگا52 A(1, 2)B(2, 5)ABAC

:نیاربانب ؛دنکیم روبع طخ کی اهنت ،زیامتم ۀطقن ود ره زا هک دید ناوتیم يدوهش روطهب53

.دروآ تسد هب ار نآ ۀلداعم ناوتب دیاب طخ کی زا هطقن .................. تاصتخم نتشاد اب )فلا

.درک مسر تاصتخم هاگتسد رد ار نآ رادومن ،طخ زا هطقن .................. ندرک صخشم اب ناوتیم طخ کی ۀلداعم نتشاد اب )ب

:دینک مسر ،هدشصخشم تاصتخم هاگتسد رد ار ریز تلاداعم اب طوطخ رادومن54

: y = 2x + 1L1

: y = 2x − 3L2

: y = 1L3

: x = −2L4

: x + 2y = 2L5
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.دیسیونب ار لکش يور هدشهداد شیامن ياهطخ زا کی ره ۀلداعم 55

ریس لباقم رادومن قبط  ات  لاس زا يدیلوت کچوک هاگراک کی ۀنلااس دوس 56

:دیهد خساپ ریز تلااوس هب طخهراپ طسو ۀطقن ۀطبار کمک هب .تسا هتشاد يدوعص

13851395

؟تسا هدوب ردقچ رظن دروم ۀهد رد تکرش نیا ۀنلااس دوس نیگنایم

؟تسا هدوب ربارب هلاسهد دوس نیگنایم نیا اب ،هنلااس دوس رادقم ،لاس مادک رد

؟دشاب ردقچ تکرش ۀنلااس دوس  لاس رد دوریم راظتنا ،دبای شیازفا دنور نیمه اب هدنیآ ۀهد کی لوط رد هنلااس دوس رگا 1405

.درذگب  يهطقن زا و دنک عطق  لوط هب ياهطقن رد ار اه روحم هک دیسیونب ار یطخ يهلداعم57 x
3

2
(−1, 5)

؟دنکیم عطق ياهطقن هچ رد ار اه روحم  و  يهطقن ود زا هدنرذگ طخ58 (−2, 3)(7, −3)x

؟تسا ردقچ  علض رب دراو عافترا لوط .دنتسه ثلثم کی ياهسأر  و  ،  طاقن59 A(4,0)B(0, 3)C(1, 1)AB

اه هلصاف

.دیروآ تسدب ار نآ تحاسم ،دشاب عبرم نیا سوئر زا یکی  رگا .تسا عقاو  طخ رب یعبرم علاضا زا یکی60 L : y = 2x − 1A(3,0)

.دیروآ تسدهب ار عبرم نیا تحاسم .دشاب یم  طخ رب قبطنم نآ علض کی هک تسا یعبرم سوئر زا یکی  ۀطقن61 A(3,0)L : y − x = 5

؟تسا مادک  طخ زا  هطقن هلصاف62

)د                      )ج                      )ب                   )فلا

A(−2, 2)3x + 4y − 6 = 0

−4

5

4

5

8

5

6

5

.دیبایب ار هریاد عاعش ةزادنا دشاب سامم  زکرم هب هریاد رب  طخ رگا63 4x + 3y = −10(1, 2)

.دیروآ تسد هب ار عبرم تحاسم ،دشاب عبرم نیا سوئر زا یکی  هطقن رگا ،تسا عقاو  طخ رب ،عبرم علاضا زا یکی64 y = 2x − 1A(3,0)

.دینک هبساحم ار عبرم تحاسم ،دشاب عبرم نیا سوئر زا یکی  رگا .تسا عقاو  طخ رب یعبرم علاضا زا یکی65 y = x + 2A(2,0)

؟تسا ددع مادک ربارب  طخ زا  ۀطقن ۀلصاف66 (−1, 2)3x − 4y + 6 = 0

1 (4 2 (3 3 (2 4 (1

.دینک هبساحم ار هریاد تحاسم .تسا سامم  زکرم هب ياهریاد رب  طخ67 4x − 3y = 0(3, −1)

.دشاب هلصاف کی هب  و   يهطقن ود زا هک دیبایب  طخ يور ياهطقن68 y = 2x + 1A(3,0)B(−1,0)

.دیروآ تسدب ار  طخ زا  يهطقن يهلصاف69 A(3, 1)3x − 4y = 20

.دیروآ تسدب ار هریاد عاعش .دشابیم سامم  زکرم هب ياهریاد رب  طخ70 6x − 8y + 5 = 0P(1٫5, −2)
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.دیروآ تسدب ار  و  تلاداعم هب طخ ود يهلصاف71 12x − 5y + 20 = 010y − 24x + 12 = 0

.دیروآتسدب ار  رادقم تروصنیا رد ،دشاب  ربارب  طخ زا  يهطقن يهلصاف رگا72 A(3, −2)4x + my + 2 = 04m

.دیروآ تسدب ار عبرم رطق يهزادنا و عبرم تحاسم .تسا عبرم سأر کی  يهطقن و  عبرم علض کی يهلداعم73 y = x + 2A(3, −1)

.دیروآ تسدب  ۀلداعم هب طخ زا ار  ۀطقن ۀلصاف74 A(4, 7)2x − y = −4

.دیروآ تسدب ار عبرم تحاسم ،دشاب عبرم نیا سوئر زا یکی  رگا .تسا عقاو  طخ رب یعبرم علاضا زا یکی75 y = −2x − 1A(4, 1)

.دیروآ تسدب ریز ياههلداعم اب طوطخ زا کی ره زا ار  ۀطقن ۀلصاف76

فلا(

ب(

پ(

P(7, −4)

L : 2x + y = 5

T : x = 5

Δ : y = 0

W(2 1, (-

r = ?
L

.دیبایب ار هریاد عاعش .تسا سامم  زکرم هب ياهریاد رب  طخ77 L : 3x − 4y = 0W(2, −1)

.دنايزاوم رگیدکی اب و  تلاداعم اب طخ ود دیهد ناشن78

.دینک هبساحم ار طخ ود نیا ۀلصاف – ب

5x − 12y + 8 = 0−10x + 24y + 10 = 0

ریغ ۀطقن ود زا ارذگ طخ بیش رگید ترابع هب ؛.................. ییاجهباج هب يدومع ییاجهباج تبسن اب تسا ربارب طخ کی بیش هک مینادیم )فلا79

:اب تسا ربارب  و  لوطمه

.دنشاب ربارب .................. ياراد هک تسا نآ طخ ود ندوب يزاوم طرش )ب

AB

=mAB

⋯
−xB xA

.دوشیم هدیمان  طخ .................. ، هاگنآ ،دنک عطق  ضرع اب ياهطقن رد ار اه روحم  طخ هاگره هک میراد رطاخ هب مهن ۀیاپ زا80 LyhhL

.دیروآ تسدب ار  و  طخ ود يهلصاف81 3x + 4y + 18 = 06x + 8y = 4

.دیبایب ار و  تلاداعم هب طخ ود يهلصاف82 y = x + 23
–√y − 3x + 6 = 03

–√
طوطخ هب طوبرم تاکن

.دیبایبار  رادقم،دناهدرکعطق  لوطهبياهطقنرداررگیدکی  و  طوطخ83 (2m − 1)x − y = 02x + y − 3 = 03m

 لوط هب ياهطقن رد اه روحم يور عباتود نیا ياهرادومن هک دیبایب يروط ار  و  .دنضورفم  و  عبات ود84

.دننک عطق ار رگیدکی

y = + ax + bx2y = x + 2babx2

.دیبایب ار  رادقم ،دناهدرک عطق  لوط هب ياهطقن رد ار رگیدکی  و  يهلداعم هب طخ ود85 4x − y − 3 = 0(m + 1)x − 2y = 03m

مود ي هجرد ي هلداعممود ي هجرد عبات و مود ي هجرد ي هلداعم : مود سرد

.دینک لماک بسانم تارابع اب ار یلاخ ياهاج86

.تسا ..................  اب ربارب  عبات ممینیم رادقم f(x) = 3 + 6x + 5x2

.دینک صخشم ار ریز تارابع یتسردان ای یتسرد87

.دراد تبثم ۀشیر ود  هلداعم + 6x + 7 = 0x2

؟تسا دنچ اب رباربعبات ممیزکام رادقم88

)د                                    )ج                                    )ب                                 )فلا

f(x) = −2 + 8x − 5x2

23−2−3

.دیبایب ار ددع نیا رادقم ،نآ لح و هلداعم لیکشت اب ،دشابیم  اب ربارب شسوکعم اب حیحص ددع کی عومجم89 −2
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.دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان و یتسرد90

.تسا یقیقح باوج ود ياراد  ۀلداعم − 3 + 1 = 0x4 x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم91

− 11( − 2) + 10 = 0( − 2)
x2

3

2
x2

3

.دینک لح ار لباقم هلداعم92

− 2(4 − ) − 15 = 0(4 − )x2
2

x2

.دینک ثحب  يهلداعم ياههشیر تملاع و دوجو رد هلداعم لح نودب93 + 6x + 5 = 0x2

.دینک ثحب  يهلداعم ياههشیر تملاع و دوجو رد هلداعم لح نودب94 + 4x − 5 = 0x2

.دینک لح هیزجت شور اب ار ریز يهلداعم95

− 5x = 24x2

.دینک ثحب  يهلداعم ياههشیر تملاع و دوجو رد هلداعم لح نودب96 3 − 7x + 1 = 0x2

.دینک ثحب  يهلداعم ياههشیر تملاع و دوجو رد هلداعم لح نودب97 − + 2x − 1 = 0x2

.دینک لح هیزجت شور اب ار ریز مود هجرد يهلداعم98

4 + 8y = 21y2

.دینک لح لماک عبرم شور اب ار ریز مود هجرد هلداعم99

+ 4x − 32 = 0x2

.دینک لح لماک عبرم شور اب ار ریز مود هجرد يهلداعم100

4 − 16x − 33 = 0x2

.دینک لح  شور اب ار ریز مود هجرد يهلداعم101 Δ

3 − 2x + 1 = 0x2

.دینک لح  شور اب ار ریز مود هجرد يهلداعم102 Δ

4 − 5x + 1 = 0x2

.دینک لح  شور اب ار ریز مود هجرد يهلداعم103 Δ

9 − 6x + 1 = 0x2

.دیروآ تسدب ار  رادقم ،دشاب يواسم يهشیر ود ياراد  يهلداعم رگا104 − (m + 1)x + 2m − 1 = 0x2m

.دشاب زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراد  هلداعم هک دیروآ تسدب يروط ار  رادقم105 m− 4x + m + 3 = 0x2

يهشیر سپس و دشاب رفص ربارب يهلداعم ياههشیر زا یکی هک دیروآ تسدب يروط ار  رادقم106

.دیروآ تسدب ار رگید

k(k − 1) + (2k + 1)x + k − 2 = 0x2

و دشاب هنیرق و زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراديهلداعم هک دیروآ تسدب يروط ار  رادقم107

.دیروآ تسدب ار اههشیر نیا سپس

m(m − 1) + (m − 4)x − 3m = 0x2

.دیروآ تسدب ار نیمز ضرع و لوط .تسا عبرم رتم  نآ تحاسم و رتم  لکش لیطتسم نیمز کی طیحم108 1814

.دینک لح ار ریز يهلداعم109

2 + − 3x = 0x3 x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم 110

− 4x = 0x3

.دینک لح ار ریز يهلداعم111

+ = 10
3 − 11x2

8

74 − 2x2

12

7



.دینک ثحب  هلداعم ياههشیر تملاع و دوجو رد هلداعم لح نودب112 5 − 7x − 5 = 0x2

.دینک لح ار ریز ياههلداعم113

فلا(

ب(

− 8 + 8 = 0x4 x2

4 + 1 = 5x6 x3

.دینک لح ار ریز يهلداعم114

− 2(x + ) = 0(x + )
1

x

2
1

x

.دینک لح ار ریز يهلداعم115

− 3 + 2 = 0 → = ux4 x2 x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم116

− 7( − 2) + 6 = 0( − 2)
x2

3

2
x2

3

.دینک لح ار ریز يهلداعم117

+ 8(4 − ) + 15 = 0(4 − )x2 2
x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم118

− 12(2 + 1) + 27 = 0(2 + 1)x2 2
x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم119

+ 10 + 9 = 0x4 x2

.دیروآ تسدب ار ریز يهلداعم یقیقح ياههشیر120

− 18( + x) + 72 = 0( + x)x2 2
x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم121

− 17(3 + 1) + 52 = 0 u = 3 + 1(3 + 1)x2 2
x2 x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم122

+ 3 + 2 = 0 = ux4 x2 x2

.دینک لح ار ریز يهلداعم123

4 + 1 = 5 = ux6 x3 x3

.دینک لح ار لباقم ياههلداعم124

فلا(

ب(

2 − 7 − 4 = 0x4 x2

+ 3 + 2 = 0x4 x2

.دیروآ تسدب ار ریز ياههطباض اب عباوت ممینیم ای ممیزکام رادقم125

فلا(

ب(

f(x) = −2 + 8x − 5x2

g(x) = 3 + 6x + 5x2

.دنشاب  و  نآ ياههشیر هک دیسیونب یمود هجرد ۀلداعم126
3 − 5√

2

3 + 5√

2

.دیروآ تسد هب ار اههشیر برضلصاح و عومجم ،هلداعم لح نودب  ۀلداعم رد127 −2 + x + 5 = 0x2

نیا رگید هشیر تروص نیا رد ، و دشاب  ربارب هلداعم نیا ياههشیر زا یکی رگا ، لکش هب ود هجرد ۀلداعم رد128

.دیبایب ار هلداعم

a + bx + c = 0x22c = 2b

؟تسا رارقرب  يهطبار هلداعم ياههشیر نیب  مود هجرد يهلداعم رد  زا يرادقم هچ يازا هب129 k2 − x + k = 0x2+ 2 = 3x1 x2
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−αβ هک دیبایب نانچ ار  .دنشاب  يهلداعم ياههشیر  و  رگا130 3mx + 4 = 0x2mα + 4 = 0β2

.دشاب رگید يهشیر فصن اههشیر زا یکی هک دیبایب يروط ار  رادقم ،  يهلداعم رد131 2 − 9x + m + 3 = 0x2m

.دیبایب ار  ،دشاب رگید يهشیر زا رتگرزب دحا  اههشیر زا یکی رگا ،  يهلداعم رد132 4 − 8x − m = 0x23m

.دیروآ تسدب ار   رادقم ،دنشاب  يهلداعم ياههشیر  و  رگا133 αβ4 − 12x + 1 = 0x2+
1

α−−√

1

β
−−√

؟تسا ردقچ  رادقم .تسا رتشیب دحاو  رگید يهشیر ربارب هس زا هشیر کی  يهلداعم رد134 3 − 17x + m = 0x23m

.دیروآ تسدب ار  و هشیر ود ره ،دشاب رگید يهشیر زا رتکچوک دحاو  اههشیر زا یکی رگا  يهلداعم رد135 2 − 8x + m = 0x22m

.دیروآ تسدب ارترابع يددع رادقم ،دنشاب  يهلداعم ياههشیر   و  رگا136 αβ− 5x + 2 = 0x2+
α2

β

β2

α

.دیروآ تسدب ار  رادقم ،دشاب رگید يهشیر عبرم  يهلداعم ياههشیر زا یکی رگا137 + kx + 8 = 0x2k

ار  رادقم ،دشاب رارقرب يهطبار اههشیر نیب و دنشاب  يهلداعم ياههشیر  و  رگا138

.دیروآ تسدب

x1x2− 2x + m − 1 = 0x2− = 2x1 x2 3√m

.دیبایب ار  رادقم ،دشاب يرگید ربارب ود  هلداعم ياههشیر زا یکی رگا139 m − 3x + 1 = 0x2m

.دیروآ تسدب ارلصاح ،دنشاب يهلداعم ياههشیر و رگا140 αβ− 4x + 1 = 0x2+ + +α2 1

α
β2 1

β

.دیروآ تسدب ار لصاح ،دنشاب يهلداعم ياههشیر و رگا141 αβ− 6x + 4 = 0x2β + αα3 β3

.دیبایب ارترابع لصاح ،دنشاب  هلداعم ياههشیر  و  رگا142 αβ− 3x − 5 = 0x2+
1

α + 1

1

β + 1

.دیبایب ار هلداعم نیا ياههشیر ،دشاب  ربارب یقیقح يهشیر ود عومجم رگا  مود هجرد يهلداعم رد143 6 + (k + 1)x + k = 0x21

6

.دیروآ تسدب ار هلداعم يهشیر  ،دشاب  ربارب اههشیر برضلصاح رگا  يهلداعم رد144 2 + kx + 1 − k = 0x252

.دیبایب ار هشیر ود نیا عومجم ،دنشاب رگیدکی سوکعم  يهلداعم ياههشیر رگا145 2 + 3mx + 2m + 6 = 0x2

.دیروآ تسدب ار  رادقم ،دشاب  يهلداعم یقیقح يهشیر ود نیب یسدنه طساو  رگا146 2√m − 5x + − 3 = 0x2 m2m

.دیروآ تسدب ار  رادقم ،دشاب يهلداعم یقیقح يهشیر ود نیب یباسح يهطساو  رگا147
1

8
( − 4) − 3x + m = 0m2 x2m

؟تسا ردقچ  رادقم ،دشاب رگید يهشیر زا رتگرزب دحاو  اههشیر زا یکی ،  يهلداعم رد رگا148 3 − 15x + m = 0x22m

؟تسا ردقچ  رادقم .تسا رتشیب دحاو  رگید يهشیر فصن زا هشیر کی  يهلداعم رد149 − 8x + m = 0x25m

؟دنشاب رگیدکی سوکعم  يهلداعم یقیقح ياههشیر ات دشاب ردقچ  رادقم150 mm + 3x + = 2x2 m2

.دنشاب  و  شیاههشیر هک دیسیونب یمود هجرد يهلداعم151 2 + 3√2 − 3√
.دنشاب  و  تروص هب شیاههشیر هک دیسیونب یمود هجرد يهلداعم152

2 + 3√

2

2 − 3√

2

.دنشاب  شیاههشیر هک دیهد لیکشت یمود هجرد يهلداعم153 2 + , 2 −4 − a
− −−−−√ 4 − a

− −−−−√
:هک دیبایب نانچ ار  رادقم مود هجرد يهلداعم رد154

.دنشاب مه سوکعم هلداعم ياههشیر -فلا

.دشاب  اب ربارب اههشیر عومجم -ب

(m − 2)2 + 3x − 5 = 0x2m

2

.دیروآ تسدب ار قاتا داعبا .تسا رتم  قاتا طیحم و عبرم رتم  قاتا کی تحاسم155 2420

.دشاب  يهلداعم ياههشیر سوکعم عبرم ربارب نآ ياههشیر هک دیسیونب یمود هجرد يهلداعم156 2 − 4x − 6 = 0x2

.دشاب  و  نآ ياهباوج هک دیسیونب ياهلداعم ،دنشاب  مود هجرد يهلداعم ياهباوج  و  رگا157 αβ4 − 5x − 5 = 0x21

α

1

β
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.دشاب  و  نآ ياههشیر هک دیسیونب ياهلداعم ،دشاب  مود هجرد يهلداعم ياههشیر  و  رگا158 αβ− 2x − 1 = 0x21

α + 1

1

β + 1

.دشاب  ياههشیر بعکم شیاههشیر هک دیهد لیکشت یمود هجرد يهلداعم159 + x − 1 = 0x2

.دشاب  يهلداعم ياههشیر سوکعم شیاههشیر هک دیهد لیکشت یمود هجرد يهلداعم160 3 − 12x = 7x2

.دشاب  و  نآ ياههشیر هک دیسیونب یموّد هجرد ۀلداعم161 1 − 2√1 + 2√
.دشاب  ناشبرضلصاح و  اهنآ عومجم هک دیبایب یقیقح ددع ود162 −1٫5−7

.دنشاب  و  نآ ياههشیر هک دیسیونب یمودهجرد ۀلداعم163
2 + 3√

5

2 − 3√

5

مود ي هجرد عبات

يروط ار لیطتسم داعبا ،دشاب رتم  مویداتسا طیحم رگا .تسا تخاس لاح رد نآ ياهتنا ود رد هریاد مین ود اب لیطتسم لکش هب یمویداتسا164

:هک دیبایب

.ددرگ نکمم رادقم رثکادح لیطتسم تحاسم – فلا

.دوش نکمم رادقم رثکادح مویداتسا تحاسم – ب

1500

تروص هب نآ ۀلداعم هک دریگیم رارق نیمز حطس زا يرتم  عافترا رد باترپ زا سپ هیناث  ،هدش کیلش لاابهبور يدومع روط هب هک یکشوم165

.تسا لباقم

؟دسرب دوخ نکمم عافترا نیرتلااب هب تکار ات دشکیم لوط ردقچ )فلا

.دیبایب ار جوا ۀطقن عافترا )ب

؟ددرگیمزاب نیمز هب تکار ،باترپ زا سپ هیناث دنچ )پ

th

h(t) = 100t − 5 (t ≥ 0)t2

عِلض هس تسا مزلا راک نیا يارب .مینک داجیا لکشلیطتسم ياهطوحم ،هناخدور کی رانک رد تسا رارق 166

نییعت يروط ار لیطتسم داعبا ،میشاب هتشاد رایتخا رد ار هدرن رتم  بصن ۀنیزه اهنت رگا .دوش یشکهدرن هطوحم

.ددرگ نکمم رِادقم نیرتشیب نآ تحاسم هک دینک

100

.دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد167

.تسا   ربارب  عبات ممیزکام رادقم y = −2 + 8x − 5x23

.تسا  ربارب  رادقم دشاب  رگا =
a

10 + a

b

8 + b

a

b

5

4

−.دینک صخشم ار هدش هداد عبات ممینیم ای ممیسکام رادقم168 4x + 8y − 4 = 0x2

.دیروآ تسدب ار  عبات رادقم نیرتشیب ای نیرتمک169 f(x) = − + 20x
x2

2

.دیروآ تسدب ار  عبات رادقم نیرتشیب ای نیرتمک170 f(x) = 3 − 12x + 1x2

.دینک صخشم ار  عبات  ای 171 maxminf(x) = − 4x + 9x2

.دیروآ تسدب ار  عبات  ای 172 maxming(x) = − + 3(x + 1)2

.دیروآ تسدب ار  .دراد رارق لوا عبر زاسمین يور  يهطباض اب عبات ممینیم يهطقن173 y = + ax + 2x2a

.دیروآ تسدب ار  رادقم .دراد  ربارب یممینیم  يهطباض اب عبات174 f(x) = + ax + 4x23a
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؟تسا ردقچ ،ددع نآ ربارب  زا ،يددع عبرم  لضافت رادقم نیرتشیب175
1

9
6

.دشاب عقاو  طخ يور رب  عبات رادومن ممینیم يهطقن هک دیروآ تسدب يروط ار  رادقم176 ay = a − 2 x + ax2 2
–√y = 1

.دیبایب ار  عبات  ای  رادقم177 maxminf(x) = 4 + 8x − x2

.دیبایب ار ریز عبات  ای  رادقم178 maxmin

f(x) = 9 + 6x + 3x2

.دینک صخشم ار کیره ممینیم ای ممیزکام رادقم سپس .دنراد ممینیم کیمادک و ممیزکام ریز ياهیمهس زا کیمادک دینک نییعت179

فلا(

ب(

g(x) = − + 3(x + 1)2

h(x) = − 4x + 9x2

x
y

x

ۀنیزه اهنت رگا .دوش یشکهدرن هطوحم علض هس تسا مزلا راک نیا يارب .مینک داجیا لکش لیطتسم ياهطوحم ،هناخدور کی رانک رد تسا رارق180

.ددرگ نکمم رادقم نیرتشیب نآ تحاسم هک دینک نییعت يروط ار لیطتسم داعبا ،میشاب هتشاد رایتخا رد ار هدرن رتم  بصن 100

.تسا  عبات هب طوبرم ورهبور لکش181 f(x) = a + bx + cx2

.دینک نییعت ار  و  تملاع ab

.دیبایب ار  رادقم c

2

1

1

x

y

.دیروآ تسدب ار  و  و  بیارض .تسا هدش هداد  يهلداعم هب یمهس رادومن ریز لکش رد182 p(x) = a + bx + cx2abc

y

x
2

2

4

.دیروآ تسدب ار  و  و  بیارض .تسا هدش مسر  يهلداعم هب یمهس رادومن ریز لکش رد183 f(x) = a + bx + cx2abc

11



4

2

3

x

y

.دیروآ تسدب ار  و  و  بیارض .تسا هدش هداد  یمهس رادومن ریز لکش رد184 P(x) = a + bx + cx2abc

هب ياهطقن رد ار اه روحم و درذگب  يهطقن زا ینحنم هک دینک نییعت يروط ار  و  ياهبیرض ، عبات رد185

.دنک عطق  ضرع

y = a + x + cx2acA(1, −1)y

2

رد ار اهلوط روحم و درذگب  يهطقن زا عبات شیامن ینحنم هک دیبایب يروط ار  و  .تسا ضورفم  عبات186

.دنک عطق  لوط هب ياهطقن

f(x) = a + bxx2abA(2, −1)

3

ضرع هب ياهطقن رد ار اه روحم عبات رادومن ات دینک نییعت يروط ار  و  و  ياهرتماراپ زا کی ره ،دشاب  رگا187

.درذگب مه  يهطقن زا و دنک عطق  لوط هب ياهطقن رد ار اهلوط روحم و

f(x) = a + bx + cx2abcy

−33(−1, 4)

 لوط هب ياهطقن رد ار اهلوط روحم و  ضرع هب ياهطقن رد ار اه روحم یمهس هک دیبایب يروط ار  و  ،دشاب  رگا188

.دنک عطق

f(x) = + bx + cx2bcy31

زین  يهطقن زا و دنک عطق  ضرع هب ياهطقن رد ار اهضرع روحم و  لوط هب ياهطقن رد ار اهلوط روحم هک دیسیونب ار یمهس يهلداعم189

.میریگیم رظن رد  تروصب ار یمهس يهلداعم .درذگب

22(3, 1)

f(x) = a + bx + cx2

.دیروآ تسدب ار  و  .تسا  يهلداعم هب یمهس سأر  يهطقن190 (−1, −4)y = 3 + bx + cx2bc

x

y

4

21

.دیروآ تسدب ار ریز لکش یمهس يهلداعم191

2

2 1 x

y .دیروآ تسدب ار و  و  بیارض عبات هب طوبرم لباقم رادومن هب هجوتاب192 f(x) = a + bx + cx2abc

.دینک صخشم ار عبات ۀطباض دروم ره يارب ،  ۀلداعم هب ریز یمهس ياهرادومن هب هجوت اب193 y = a + bx + cx2

12



.دیسیونب ار ریز ياهیمهس يربج ۀطباض194

4-

2

y

x

2

4

x

y
x =3

y

2

4

x

y

x

3

1-

2

y

x

S( ,1 (

1

13



x

y

1

1

-
2-

.دینک لماک بسانم ياهترابع اب ار یلاخ ياهاج195

.دشابیم .................. تملاع تسا لباقم تروص هب نآ رادومن هک  ۀطباض اب یمهس رد y = a + bx + cx2b × c

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  ، تملاع يور ریز لکش رد196 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد197 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد198 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد199 abc

14



x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد200 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد201 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد202 abc

x

y
.دینک ثحب اههشیر تملاع و اههشیر دادعت و  و  و  تملاع يور ریز لکش رد203 abc

ایوگ تلاداعمیلاکیدار تلاداعم و ایوگ تلاداعم : موس سرد

يارب تعاس  لاًومعم وا ،بلاطم ینیچفورح زا سپ .دنکیم رشتنم ياهحفص  یبدا ۀلجم کی هناهام ،دوخ ناتسود زا رفن دنچ هارمه هب یلع204

هب دهاوخب اضر رگا لاح .دماجنایم لوط هب هقیقد  و تعاس کی دودح شیاریو راک ،دنک کمک وا هب اضر رگا .دنکیم فرص تقو هلمج یبدا شیاریو

؟دوب دهاوخ تقو نازیم هچ دنمزاین ،دهد ماجنا ار هلمج زا هرامش کی شیاریو راک ییاهنت

162

20

.دینک لح ار ریز تلاداعم زا کی ره205

+ = 5
1

x

1

x − 2

− = − 5
10

r

15

2

20

3r

+ =
2x

x − 3

x + 1

x + 4

x − 1

x − 3

= 3t + 4
− −−−√

k = 6k − 8
− −−−−√

15



x + = 6x−−√

− = 1x + 1
− −−−−√ 2x − 5

− −−−−−√

+ = 2m−−√
1

m−−√

؟تسا  باوج يارادهلداعم ، رادقم هچ يازاهب206 k+ =
1

x − 2

8

k

3x

x + 2
x = 1

؟تساباوج يارادۀلداعم ، رادقم هچ يازاهب207 k=
4 − t

2 − 2t

3 + kt2

( + 1 − 68t2 )2
t = −3

نامز هاگنآ ،دوش هدوزفا تعاس رد رتمولیک  راطق تعرس هب ،تشگرب ریسم رد رگا .دراد لوط رتمولیک  ،يرهش نیب يورتم طخ کی208

.راطق نیا تشگرب و تفر نامز لوط ۀبساحم تسا بولطم .دوشیم رتمک هقیقد  تشگزاب

7510

15

هب کی ره دینک باسح ،دشاب يرگید ربارب  اهنآ زا یکی راک تعرس رگا .دننک يزیمآگنر ار ینامتخاس ،تعاس  رد دنناوتیم مه اب رفن ود209

.دنهدب ماجنا ار راک نیا دنناوتیم تعاس دنچ رد ییاهنت

44

تعاس  ،دنهد ماجنا مه اب رفن ود رگا و تعاس  ،دهد ماجنا ار راک نیا ییاهنت هب اضر رگا .دنهدیم ماجنا ار یبدا ۀلجم کی شیاریو اضر و یلع210

.دهدیم ماجنا ار هلجم شیاریو تعاس دنچ رد ییاهنت هب یلع .تسا زاین نامز

64

.دشاب  ربارب شرذج اب نآ عومجم هک دینک ادیپ یحیحص ددع ،هلداعم کی لیکشت اب211 20

،دعب تعاس مین .تسا تکرح لاح رد  رهش تمس هب تباث تعرس اب  رهش زا یلیبموتا .تسا رتمولیک  ، و  رهش ود نیب ۀلصاف212

ود ره ندیسر نامز رگا .دنکیم تکرح  رهش تمس هب  رهش زا تسا لوا لیبموتا زا رتشیب تعاس رد رتمولیک  نآ تعرس هک يرگید لیبموتا

.دیروآ تسد هب ار اهلیبموتا زا کی ره تعرس ،دشاب ناسکی لیبموتا

AB180AB

4AB

.دینک لح ار ریز هلداعم213

2x = 1 − 2 − x
− −−−−√

.دینک لح ار  ۀلداعم214 + = 4x + 3
− −−−−√ 3x + 1

− −−−−−√
.دینک لح ار ریز يهلداعم215

+ =
2x

− 1x2

2

x + 1

2 − x

− xx2

.دینک لح ار ریز تلاداعم216

− 12 = 0
3

x2

− =
2

k

3k

k + 2

k

+ 2kk2

− =
3

x

2

x − 3

12

9 − x2
)مصا( )گنگ( یلاکیدار تلاداعم

؟دراد باوج دنچ هلئسم ،دشاب ددع نآ فصن ربارب شرذج زا نآ لضافت هک دیبایب یحیحص ددع – فلا217

؟دراد باوج دنچ هلئسم ،دشاب ددع نآ فصن ربارب ددع نآ زا شرذج لضافت هک دیبایب یحیحص ددع– ب
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يروطهب ؛تشاد دهاوخ رارق نیمز حطس زا يرتم  عافترا رد هیناث  زا سپ ،دنک دازآ طوقس رتم  عافترا هب ینامتخاس يلااب زا ءیش کی رگا218

.هک

؟دراد رارق نیمز حطس هب تبسن یعافترا هچ رد طوقس زا سپ هیناث ود ،مسج نیا

50th

t = 10 −
h

5

− −−−−−√

.دینک لح ار  ۀلداعم219 2x = 1 − 2 − x
− −−−−√

.دینک لح ار ورهبور هلداعم220

= x2 − x
− −−−−√

؟دراد یقیقح ۀشیر دنچۀلداعم221

رفص )د  )ج )ب  )فلا

+ = 0x − 2
− −−−−√ 1 − x

− −−−−√
123

.دینک صخشم ار ریز ياهترابع یتسردان ای یتسرد222

.تسا یهت ربارب  ۀلداعم باوج هعومجم + 1 = 0x + 3
− −−−−√

.دیروآ تسد هب ار  هلداعم باوج هعومجم223 2x = 4x − 1
− −−−−−√

.دشاب نآ ياههشیر زا یکی  ددع هک دیسیونب یلاکیدار ترابع ود لضافت لماش ياهلداعم224 3

يروطهب ،دراد رارق نیمز حطس زا يرتم  عافترا رد هیناث  زا سپ ،دنکیم دازآ طوقس رتم  عافترا هب ینامتخاس يلااب زا ءیش کی هک ینامز225

؟دراد رارق نیمز حطس هب تبسن یعافترا هچ رد مسج نیا ،هیناث هس زا سپ . هک

80th

t = 16 −
h

5

− −−−−−√
.دیروآ تسد هب ار  رادقم ،دشاب  ربارب  و  ۀطقن ود نیب هلصاف رگا226 (a, 5)(4, a − 3)2 10

−−√a

.دنایقیقح ۀشیر دقاف ریز تلاداعم ارچ هک دیهد حیضوت227

+ 2 = 0t√

+ + 1 = 0x − 2
− −−−−√ 2x + 3

− −−−−−√

+ = 01 − x
− −−−−√ x − 2

− −−−−√
.دینک لح ار  ۀلداعم228 + 4 = xx + 2

− −−−−√
.دینک لح ار ریز يهلداعم229

= 5+ 9(x − 2)2
− −−−−−−−−−√

.دینک لح ار ریز يهلداعم230

2 + = x2 − 5x + 2x2
− −−−−−−−−−√

.دینک لح ار ریز يهلداعم231

x − = 20x−−√

.دینک لح ار ریز يهلداعم232

2 + =1 + x
− −−−−√ x + 9

− −−−−√
.دینک لح ار ریز یلاکیدار يهلداعم233

= 1 − x
1 − x−−√

1 + x−−√
.دینک لح ار ریز تلاداعم234

17



2 − t = 12t − 1
− −−−−√

2x = 1 − 2 − x
− −−−−√

= + 1x + 7
− −−−−√ x−−√

− = 0
1

u − 3
− −−−−√

2

u−−√

2 + = x2 − 5x + 2x2
− −−−−−−−−−√

.دینک لح ار ریز تلاداعم235

= x2 + x
− −−−−√

= 515 + 2x + 80
− −−−−−−√

− −−−−−−−−−−−√

− = 6x + 3
− −−−−√ 3x + 6

− −−−−−√

+ = 2x−−√
1

x−−√

+ = 2
2x + 1

x − 1

− −−−−−√ x − 1

2x + 1

− −−−−−√

x( − 9) = 0x2 x − 2
− −−−−√

= xx + x + x + ⋯− −−−−−√
− −−−−−−−−−√

− −−−−−−−−−−−−−−√

− = 2x + 1
− −−−−√ 2x − 6

− −−−−−√3

18



1

2

3

فلا(  

ب(  

دراد رارق هریاد طیحم يور  ۀطقن

4

زیربتو      راهباچ

5

6

.تسا رتبسانم  ییاوه دادما هاگیاپ و تسا رتهاتوک  ریسم سپ

)فلا7

)ب

→ M(12, −5)
= = → = 12xM

+xA xB

2

14+10

2
xM

= = → = −5yM

+yA yB

2

3−13

2
yM

⎫
⎭⎬
⎪
⎪

OM = = = → OM = 13+x
2
M y

2
M

− −−−−−−√ +12
2 (−5)2

− −−−−−−−−−√ 144 + 25
− −−−−−−√

AB = = = → AB =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(1 − 2)2 (2 − 5)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 1 + 9
− −−−−√ 10

−−√
AC = = = → AC =+( − )xA xC

2 ( − )yA yC
2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(1 − 4)2 (2 − 1)2
− −−−−−−−−−−−−−−√ 9 + 1

− −−−−√ 10
−−√

BC = = = → BC =+( − )xB xC
2 ( − )yB yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 4)2 (5 − 1)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 16
− −−−−√ 20

−−√
AB = AC , A + A = B →B2 C 2 C 2

هيوازلامئاق نيقاسلایواستم = ABC
Δ

AB = = = =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 6)2 (−2 − 4)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ 16 + 36
− −−−−−√ 52

−−√
→ AB = = 2 , AB = 2R → 2 = 2R → R =4 × 13

− −−−−√ 13
−−√ 13

−−√ 13
−−√

→ (4, 1)
= = = 4xO

+xA xB

2

2+6

2

= = = 1yO

+yA yB

2

−2+4

2

⎫
⎭⎬
⎪
⎪ O

هرياد زکرم

OC = = = =+( − )xO xC
2 ( − )yO yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(4 − 7)2 (1 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 9 + 4
− −−−−√ 13

−−√
COC = → OC = R →13

−−√

B(61, 25)A(46, 38)

AB = = =+( − )x
A

x
B

2 ( − )y
A

y
B

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(46 − 61)2 (38 − 25)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ 225 + 169
− −−−−−−−√

→ AB = → AB ≃ 19٫85394
− −−√

→ راهباچ ات زيربت هلصاف ≃ 19٫85 × 110 ≃ 2183٫5km

O = (3, 1) R = OA = =(3 − 2 + (1 + 2)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−√ 10

−−√

AP = = = =( − + ( −xP xA)2 yP yA)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ (50 − 10 + (30 + 20)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ 1600 + 2500
− −−−−−−−−−√ 4100

− −−−√
BP = = = =( − + ( −xP xB)2 yP yB)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ (50 − 80 + (30 − 90)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ 900 + 3600

− −−−−−−−−−√ 4500
− −−−√

APA

ON = = = = = 10( − + ( −xN xO)2 yN yO)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ (−6 − 0 + (8 − 0)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ 36 + 64
− −−−−−√ 100

− −−√

OE = =( − 0 + ( − 0xE )2 yE )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−√ +x

2
E y

2
E

− −−−−−−√
19



8

_فلا

_ب

9

هریاد تحاسم

10

 ینعی:هک دوشیم هدهاشم

 لیطتسم علض  و  و لیطتسم رطق  سپ

–فلا11

يزاوم طخ ود

–ب

دومع طخ ود

12

طخ ود یقلات لحم

13

→ M(9٫5, 4)

= = → =xM

+xA xB

2

7 + 12

2
xM

19

2

= = → = 4yM

+yA yB

2

−2 + 10

2
yM

AB = = =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(7 − 12)2 (−2 − 10)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−5)2 (−12)2
− −−−−−−−−−−−−√

AB = 13→ AB = = →25 + 144
− −−−−−−√ 169

− −−√

→ AO = =+( − )xA xO
2 ( − )yA yO

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(8 − 3)2 (6 − (−1))2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√AO = هرياد عاعش

→ AO = → AO = → r =25 + 49
− −−−−−√ 74

−−√ 74
−−√

S = 74πS = π = π →r2 ( )74
−−√ 2

OA = = ⇒ OA =+( − )xA xO
2 ( − )yA yO

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(3 − 0)2 (3 − 0)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 18
−−√

OB = = ⇒ OB =+( − )xB xO
2 ( − )yB yO

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 − 0)2 (1 − 0)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−√ 2
−−√

AB = = ⇒ AB =+( − )xB xA
2 ( − )yB yA

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 − 3)2 (1 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ 20
−−√

+ =( )18
−−√ 2

( )2
−−√ 2

( )20
−−√ 2

O + O = AA2 B2 B2

= ABOA= OB←

S = 6S = OA × OB = × → S = →18
−−√ 2

−−√ 36
−−√

L : 2y − 3x = 1 → 2y = 3x + 1 → y = x + → =
3

2

1

2
mL

3

2

T : y = mx + 5 → = mmTT : y = mx + 5 → = mmT

→ = →mL mT m =
3

2

→ ⋅ = −1 → × m = −1 →mL mT

3

2
m = −

2

3

{ x + 2y = 5 −→
×2

3y − 2x = 11
+

⎧
⎩⎨

+ 4y = 102x

3y − = 112x
– –––––––––––––––––––
7y = 21 → → x + 2(3) = 5 →y = 3 x = −1

→ A(−1, 3)

OA = = = → OA =+x
2
A

y
2
A

− −−−−−−√ +(−1)2 3
2

− −−−−−−−−√ 1 + 9
− −−−−√ 10

−−√

AB = = = → AB =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 − 2)2 (−2 − 0)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 9 + 4
− −−−−√ 13

−−√
AC = = = → AC =+( − )xA xC

2 ( − )yA yC
2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 − 1)2 (−2 + 5)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 9

− −−−−√ 13
−−√

BC = = = → BC =+( − )xB xC
2 ( − )yB yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 1)2 (0 + 5)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 1 + 25
− −−−−√ 26

−−√
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14

15

16

:دوشیم مسر  نیا علض طسو هب  سار زا  هنایم

17

18

19

→ نيقاسلایواستم هيوازلامئاق ثلثم
AB = AC → نيقاسلایواستم ثلثم

A + A = B → B2هيوازلامئاق ثلثم C 2 C 2

y − = m(x − ) → y − = − (x − 2) → y − = − x +y1 x1
5

2

3

4

5

2

3

4

3

2

→ x = 0 → y = − (0) + 4 → y = 4 →y = − x + 4
3

4

3

4
A(0, 4)

y = 0 → 0 = − x + 4 → = 4 → x = →
3

4

3x

4

16

3
B( ,0)

16

3

AB = = =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(0 − )

16

3

2

(4 − 0)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−

⎷
 + 16

256

9

− −−−−−−−√
→ AB = = →

256 + 144

9

− −−−−−−−−√ 400

9

− −−−√ AB =
20

3

AB = R , AC = R → AB = AC → =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +( − )xA xC

2 ( − )yA yC
2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√
→ = → + = ++(a − 2)2 (2a − 1)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ +(a + 1)2 (2a − 4)2
− −−−−−−−−−−−−−−−√ (a − 2)2 (2a − 1)2 (a + 1)2 (2a − 4)2

→ − 4a + 4 + − 4a + 1 = + 2a + 1 + − 16a + 16 → −8a + 5 = −14a + 17a2 4a2 a2 4a2

→ 14a − 8a = 17 − 5 → 6a = 12 → a = 2

→ R = AB = = →+(a − 2)2 (2a − 1)2
− −−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 2)2 (4 − 1)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ R = 3

CMCAB

→ M(1,0)

= = = 1xM

+xA xB

2

2 + 0

2

= = = 0yM

+yA yB

2

−1 + 1

2

CM = = = →+( − )xC xM
2 ( − )yC yM

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 − 1)2 (1 − 0)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 1
− −−−−√ CM = 5

−−√

y = 2x → C(α, 2α) , A(1, 1) , B(3, −1)

AC = BC → =+(α − 1)2 (2α − 1)2
− −−−−−−−−−−−−−−−√ +(α − 3)2 (2α + 1)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√
→ + = +(α − 1)2 (2α − 1)2 (α − 3)2 (2α + 1)2

→ − 2α + 1 + 4 − 4α + 1 = − 6α + 9 + 4 + 4α + 1α2 α2 α2 α2

→ 2 − 6α = 10 − 2α → 2 − 10 = 6α − 2α → −8 = 4α → →α = −2 C(−2, −4)

y = 2x + 1 → C (α, 2α + 1) , A(3,0) , B(−1,0)

AC = BC → =+(α − 3)2 (2α + 1 − 0)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(α + 1)2 (2α + 1 − 0)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√

→ + = + → =(α − 3)2 (2α + 1)2 (α + 1)2 (2α + 1)2 (α − 3)2 (α + 1)2

→ − 6α + 9 = + 2α + 1 → 9 − 1 = 2α + 6α → 8 = 8α → →α2 α2 α = 1 C (1, 3)
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فلا( 

ب( 

:میراد سپ تسا ربارب مه اب علض هس لوط علاضلاايواستم ثلثم رد21

،:دراد باوج ود هلأسم

22

فلا( 

AB = = = =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−2 − 2)2 (1 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−−√ 16 + 4
− −−−−√ 20

−−√

BC = = = =+( − )xB xC
2 ( − )yB yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 4)2 (3 − (−1))2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 16
− −−−−√ 20

−−√

AC = = = =+( − )xA xC
2 ( − )yA yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(−2 − 4)2 (1 − (−1))2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ 36 + 4
− −−−−√ 40

−−√

AB = BC , A + B = A → =B2 C 2 C 2 هيوازلامئاق نيقاسلا یواستم ABC
Δ

AB = = = =+( − )xA xB
2 ( − )yA yB

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(4 − (−2))2 (7 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 36 + 16
− −−−−−√ 52

−−√

→ AB = → AB = 2 , AB = 2R → 2R = 2 →4 × 13
− −−−−√ 13

−−√ 13
−−√ R = 13

−−√

→

= = = 1xO

+xA xB

2

4 + (−2)

2

= = = 5yO

+yA yB

2

7 + 3

2

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

O(1, هرياد زکرم(5

OC = = = =+( − )xO xC
2 ( − )yO yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(1 − (−1))2 (5 − 8)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 9
− −−−−√ 13

−−√

OC = → OC = R →13
−−√ دراد رارق هرياد طيحم یور C ۀطقن

A(0,0) , B(6,0) , C( , )xc yc

AB = = = 6+(0 − 6)2 (0 − 0)2
− −−−−−−−−−−−−−−√ 36

−−√

AC = =+(0 − )xC
2 (0 − )yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−√ +x

2
C

y
2
C

− −−−−−−√

BC = =+(6 − )xC
2 (0 − )yC

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−√ +(6 − )xC

2
y
2
C

− −−−−−−−−−−−√

AC = BC → + = + → = 36 − 12 +x
2
c y

2
c (6 − )xc

2
y
2
c x

2
c xc x

2
c

→ 12 = 36 →xc = 3xc

AB = AC → 6 = → 36 = 9 + → 27 =+3
2

y
2
c

− −−−−−√ y
2
c y

2
c

→ = ± →yc 27
−−√ = ±3yc 3

−−√
C(3, 3 )3

−−√C(3, −3 )3
−−√
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ب(

 نیقاسلايواستم هیوازلامئاق

پ( 

.مینک صخشم تاصتخم هاگتسد رد ار طاقن دیاب اًمتح سپ ،دنامه يورهبور یسوئر هچ تسین صخشم نوچ23

:میهد ناشن دیاب

نیا و تسا همئاق  ۀیواز رد  ثلثم میهد ناشن و مینک قیقحت  ثلثم يارب ار سروغاثیف ۀطبار تسا یفاک لاح .دراد ربارب علض راهچ مه يزول کی اما

.تسا عبرم  ینعی

y

x

A(6 -13, (

D(21 -5, (

C (1310, (

B ( 2 2, (-

سروغاثیف :

.تسا ثلثم علض لوط ربارب هلصاف نیا و تسا ربارب رگید سأر ود زا موس سأر ۀلصاف .میریگیم رظن رد  ار موس سأر24

.تسا ثلثم علض لوط ربارب  و  ۀلصاف یفرط زا

AB = = = → AB = 5+( − )x
A

x
B

2 ( − )y
A

y
B

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − 5)2 (0 − 4)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 9 + 16
− −−−−√

AC = = = → AC = 5+( − )x
A

x
C

2 ( − )y
A

y
C

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(2 − (−2))2 (0 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 16 + 9
− −−−−√

BC = = = =+( − )x
B

x
C

2 ( − )y
B

y
C

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(5 − (−2))2 (4 − 3)2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 49 + 1
− −−−−√ 50

−−√
→ BC = 5 2

−−√

ABC
Δ

طيحم = P = AB + AC + BC = 5 + 5 + 5 → P = 10 + 52
−−√ 2

−−√

⋅ = × = −1

= = = =m
AB

−y
A

y
B

−x
A

x
B

0 − 4

2 − 5

−4

−3

4

3

= = = −m
AC

−y
A

y
C

−x
A

x
C

0 − 3

2 − (−2)

3

4

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

m
AB

m
AC

4

3

−3

4

→ AB⊥AC → = 90 → =Â ABC
Δ

= = → = 12٫5S
ABC

Δ
AB × AC

2

5 × 5

2
S

ABC
Δ

AB = BC = CD = DA

AB = = = 17(−2 − 6 + (2 + 13)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−√ 289

− −−√
BC = = 17(13 + 2 + (10 − 2)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−−√
CD = = 17(21 − 13 + (−5 − 10)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√
DA = = 17(6 − 21 + (−13 + 5)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√
ABCABC

Δ
B

ABCD

AC = ( − + ( −x
C

x
A

)2 y
C

y
A

)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ = =(13 − 6 + (10 + 13)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 578
− −−√

A A + BC 2 ==
?

B2 C 2 → 578 289 + 289 → 578 578==
?

==
✓

P(x, y)

(0,0), (x, y) : +x2 y2
− −−−−−√

(3,0), (x, y) : (x − 3 +)2 y2
− −−−−−−−−−−√

→ =+x2 y2
− −−−−−√ (x − 3 +)2 y2

− −−−−−−−−−−√ → −6x + 9 = 0 → x =
3

2

(0,0)(3,0)
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26

27

هریاد زکرم 

28

)(

29

.تسا  طخهراپ طسو  يهطقن هک يروطب تسا  يهطقن ، يهطقن هب تبسن  يهطقن يهنیرق30

31

32

(3,0), (0,0) : = 3+3
2

0
2

− −−−−−√ → = علض لوط3 = = 3− →−−−−−−−
علاضلاایواستم ثلثم

+x2 y2
− −−−−−√ (x − 3 +)2 y2

− −−−−−−−−−−√

= 3+x2 y2
− −−−−−√ = 3− →−−

x=
3

2

+
9

4
y2

− −−−−−√ → = 9 −y2
9

4
→ y = ±

3 3
−−√

2
⇒ P( , ), P( , )

3

2

3 3
−−√

2

3

2

−3 3
−−√

2

{ → { → { → D(4, 1)
+ = +xA xC xB xD

+ = +yA yC yB yD

2 + 1 = −1 + xD

3 − 2 = 0 + yD

= 4xD

= 1yD

→ M(1,0)

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

= = = 1xM

+xA xB

2

−3 + 5

2

= = = 0yM

+yA yB

2

−2 + 2

2

→ → D(2, −1)

⎧
⎩⎨
⎪⎪⎪
⎪⎪⎪

=xM

+xC xD

2

=yM

+yC yD

2

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

1 = → = 2
0 + xD

2
xD

0 = → = −1
1 + yD

2
yD

O

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= = 3x0
2 + 4

2

= = 1y0
4 + (−2)

2

−3, 6

→

= → −4 = → −8 = − 3 →xM

+xA xB

2

− 3xA

2
xA = −5xA

= → 1 = → 2 = + 2 →yM

+yA yB

2

+ 2yA

2
yA = 0yA

A(−5,0)

CMDMDC

→

= → 5 = → + 3 = 10 →xM

+xD xC

2

+ 3xD

2
xD = 7xD

= → 2 = → − 1 = 4 →yM

+yD yC

2

− 1yD

2
yD = 5yD

D(7, 5)

→

= = = →xM

+xA xB

2

m + 1 + m − 3

2

2m − 2

2
= m − 1xm

= = →yM

+yA yB

2

6 + 2

2
= 4ym

M(m − 1, 4)

OM = → 5 = → 25 = + 16 → = 9+x
2
M y

2
M

− −−−−−−√ +(m − 1)2 4
2

− −−−−−−−−−−√ (m − 1)2 (m − 1)2

m − 1 = 3 → m = 4

m − 1 = −3 → m = −2
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دراد رارق طخ يوريهطقن
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فصنمدومع طخ بیش

فصنمدومع يهلداعم

:میراد ،تسا  طسويهطقن 34

x

y

(B 0 y, (

(A 0, (x

(M 2, (3

35

:دوشیم مسر  علض طسو هب  سار زا  هنایم

36

37

→ M(2, 4)

= = → = 2xM

+xA xB

2

5 + (−1)

2
xM

= = → = 4yM

+yA yB

2

−2 + 10

2
yM

→ 4 = n(2) + 10 → 4 − 10 = 2n → n = −3M(2, 4)y = nx + 10

→

= = ⇒ = 4xM

+xA xB

2

3 + 5

2
xM

= = ⇒ = 3yM

+yA yB

2

7 − 1

2
yM

m(4, 3)

= = = → = −4mAB

−yA yB

−xA xB

7 − (−1)

3 − 5

8

−2
mAB

m ⋅ = −1 → m(−4) = −1 →mAB m =
1

4

: y − = m(x − ) → y − 3 = (x − 4) → y − 3 = x − 1 →yM xM

1

4

1

4
y = x + 2

1

4

M(2, 3)AB

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

= → 2 = → x = 4 →xM

+xA xB

2

x + 0

2
A(4,0)

= → 3 = → y = 6 →yM

+yA yB

2

0 + y

2
B(0, 6)

= = →mAB

−yB yA

−xB xA

6 − 0

0 − 4
= −mAB

3

2

y − = (x − ) → y − 0 = − (x − 4) →yA mAB xA

3

2
y = − x + 6

3

2

BMBAC

→ M(2, 2) , B(−2, 1)= = = 2 , = = = 2xM

+xA xC

2

3 + 1

2
yM

+yA yC

2

5 − 1

2

= = = → y − = m(x − )m
BM

−yM yB

−xM xB

2 − 1

2 − (−2)

1

4
y1 x1

→ y − 2 = (x − 2) → y − 2 = x − → y = x − + 2 →
1

4

1

4

1

2

1

4

1

2
y = x +

1

4

3

2

A(4,0) , B(0, −2)

= = = 2 , = = = −1 →xM

+xA xB

2

4 + 0

2
yM

+yA yB

2

0 − 2

2
M(2, −1)

= = = → =mAB

−yB yA

−xB xA

−2 − 0

0 − 4

−2

−4
mAB

1

2

m = →
−1

mAB

m = −2

y − = m(x − ) → y − (−1) = −2(x − 2) → y + 1 = −2x + 4 →yM xM y = −2x + 3
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ب(

:میراد سپ دنکیم فصن ار رگیدکی اهرطق لیطتسم رد38

39

فلا(

ب( 

پ( 

فلا(40

→ M(12, −5)

= = → = 12xM

+xA xB

2

14 + 10

2
xM

= = → = −5yM

+yA yB

2

3 + (−13)

2
yM

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

OM = = = →+x
2
M y

2
M

− −−−−−−√ +12
2 (−5)2

− −−−−−−−−−√ 144 + 25
− −−−−−−√ OM = 13

= = = → = 4mAB

−yA yB

−xA xB

3 − (−13)

14 − 10

16

4
mAB

= → = → = فصنمدومع ۀلداعم− AB رب دومع طخ بيش m′ m′ −1

mAB

m′ 1

4

y − = (x − ) → y − (−5) = − (x − 12)yM m′ xM

1

4

→ y + 5 = − x + 3 →
1

4
y = − x − 2

1

4

O(−1,0)

= = = −1xO

+xA xC

2

2 + (−4)

2

= = = 0yO

+yA yC

2

3 + (−3)

2

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

= → 2 = + → 2(−1) = −2 + →xO

+xB xD

2
xO xB xD xD = 0xD

= → 2 = + → 2(0) = −1 + →yO

+yB yD

2
yO yB yD yD = 1yD

→ D(0, 1)

→ M(5, 6)

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

= = → = 5x
M

+x
B

x
C

2

3 + 7

2
x

M

= = → = 6y
M

+y
B

y
C

2

1 + 11

2
y

M

AM = = = → AM = 5+( − )x
A

x
M

2 ( − )y
A

y
M

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−√ +(1 − 5)2 (9 − 6)2

− −−−−−−−−−−−−−−√ 16 + 9
− −−−−√

= = =m
AM

−y
A

y
M

−x
A

x
M

9 − 6

1 − 5

3

−4

→ y − = (x − ) → y − 9 = − (x − 1) → y − 9 = − x +y
A

m
AM

x
A

3

4

3

4

3

4

→ y = − x + + 9 → y = − x +
3

4

3

4

3

4

39

4

→ A(3, −6)

= → 5 = → 10 = + 7 → = 3x
N

+x
A

x
B

2

+ 7x
A

2
x

A
x

A

= → −4 = → −8 = − 2 → = −6y
N

+y
A

y
B

2

− 2y
A

2
y

A
y

A

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪
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.تسا  طخهراپ طسو  هکيروطب ،تسا  ۀطقن  ۀطقن هب تبسن  ۀطقن ۀنیرق )ب

.میروآ تسدهب ار  عافترا و  هدعاق لوط تسا یفاک تحاسم ۀبساحم يارب41

H

B

AC

.مینک نییعت ار  و  زا هدنرذگ طخ زا  ۀطقن ۀلصاف دیاب  ۀبساحم يارب

42

 دنتسه يزاوم  و 

دنتسه مه رب دومع  و 

  دنتسه مه رب دومع  و 

43

تسرد

44

CMDMDC

→ D(−3, 6)

= → −1 = → −2 = 1 + → = −3x
M

+x
C

x
D

2

1 + x
D

2
x

D
x

D

= → 4 = → 8 = 2 + → = 6y
M

+y
C

y
D

2

2 + y
D

2
y

D
y

D

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

(BC)(AH)

BC = ( − + ( −xB xC)2 yB yC)2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−√

BC = = = 5(3 − (−1) + (4 − 1)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−√ 16 + 9

− −−−−√

AHABC

B(3, 4), C(−1, 1) : = =mBC

4 − 1

3 + 1

3

4

y − = (x − )y0 mBC x0 y − 1 = (x + 1)− →−−
(−1,1) 3

4

y = x +
3

4

7

4
→ x − y + = 0

3

4

7

4
→

⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

a =
3

4

b = −1

c =
7

4

(0, 1) : AH = = = =
|a + b + c|x0 y0

+a2 b2
− −−−−−√

× 0 + (−1) × 1 +∣
∣
3

4

7

4

∣
∣

+ 1
9

16

− −−−−√

3

4

5

4

3

5

S = AH × BC = × × 5 =
1

2

1

2

3

5

3

2

L : 2x − 1 = y → y = 2x − 1 → = 2mL

T : y = 2x − 3 → = 2mT

Δ : x + 2y = 0 → 2y = −x → y = − x → = −
1

2
mΔ

1

2

LT= →mL mT

LΔ⋅ = −1 →mL mΔ

TΔ⋅ = −1 →mT mΔ

27



.دندومع مه رب طخ ود نیاربانب

.دنتسه يزاوم طخ ود نیاربانب

.دندومع مه رب طخ ود نیاربانب

ود هجیتنرد ،تسا اه روحم يزاوم یطخ و رفص بیش ياراد زین  طخ یفرط زا .تسا اه روحم رب دومع یطخ نآ رادومن و هدشن فیرعت  طخ بیش

.دنتسه دومع مه رب طخ

.دنتسه دومعریغ عطاقتم هکلب ،دنتسه مه رب دومع هن و يزاوم هن  و  طخ ود

45

يزاوم طخ ود

46

.درادرارقطخ يوريهطقن

دومع طخ ود

47

= 5 , = − ⇒ ⋅ = 5 × = −1mL mT

1

5
mL mT

−1

5

= , T : x − 2y = 1 ⇒ 2y = x − 1 ⇒ y = x − ⇒ =mL

1

2

1

2

1

2
mT

1

2

= =mL mT

1

2

L : 2x − 3y + 3 = 0 ⇒ 3y = 2x + 3 ⇒ y = x + 1 ⇒ =
2

3
ML

2

3

T : 3x + 2y = 0 ⇒ 2y = −3x ⇒ y = − x ⇒ = −
3

2
MT

3

2

⋅ = × (− ) = −1mL mT

2

3

3

2

LxTx

= 3, x = 3y − 1 ⇒ 3y = x + 1 ⇒ y = x + ⇒ = ⇒ ≠ , ⋅ ≠ −1mL

1

3

1

3
mT

1

3
mL mT mL mT

LT

m = 4→ = → 9m = 8m + 4 → 9m − 8m = 4 →
2m + 1

3

−3m

−4

→ { { → a = 3 , b = −4 , c = 10 , = −5
3x − 4y + 10 = 0

9x − 12y − 15 = 0−→
÷3

3x − 4y + 10 = 0

3x − 4y − 5 = 0
c′

d = 3d = = = →
|c − |c′

+a2 b2
− −−−−−√

|10 − (−5)|

+3
2 (−4)2

− −−−−−−−−√
15

25
−−√

→ (n + 1)(2) = 0 + 4 → 2n + 2 = 4 → 2n = 2 → n = 1A(0, 2)(n + 1)y = x + 4

n = 1 → 2y = x + 4 → y = x + 4 → =
1

2
m1

1

2

y = (2m − 7)x + 3 → = 2m − 7m2

→ ⋅ = −1 → (2m − 7) = −1 → 2m − 7 = −2 → 2m = 5 →m1 m2

1

2
m =

5

2

ℓ : 3x − y = 7 → y = 3x − 7 → = 3m1

d : y = 3x − 1 → = 3m2

Δ : x + 3y = 4 → 3y = −x + 4 → y = − x + →
1

3

4

3
= −m3

1

3

= → ℓ ∥ dm1 m2
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48

فلا( يزاوم طخ ود

ب( دومع طخ ود

49

فلا( 

ب( 

:میراد و تسا علاضلاايزاوتم زا یعون عبرم )پ

)ت

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10111-
1-
0

9

y
C(7 9, (

B(10 4, (

A(5 1, (
1

2
3

4
5
6
7
8

50

51

52

× = 3(− ) = −1 → L⊥Δm1 m3

1

3

× = 3(− ) = −1 → d⊥Δm2 m3

1

3

2y − 3x = 1 → 2y = 3x + 1 → y = x + → =
3

2

1

2
m′ 3

2

→ m = → m =m′ 3

2

→ m ⋅ = −1 → m = → m = −m′ −1

m

2

3

= = = → =m
AB

−y
A

y
B

−x
A

x
B

1 − 4

5 − 10

−3

−5
m

AB

3

5

AB⊥AD → ⋅ = −1 → = = → = −m
AD

m
AB

m
AD

−1

m
AB

−1

3

5

m
AD

5

3

{ → { → { → D(2, 6)
+ = +x

A
x

C
x

B
x

D

+ = +y
A

y
C

y
B

y
D

5 + 7 = 10 + x
D

1 + 9 = 4 + y
D

= 2x
D

= 6y
D

A(1, 4), B(−1, 5)

m = = →
−yB yA

−xB xA

5 − 4

−1 − 1
m = −

1

2

y − = m(x − ) → y − (−3) = − (x − 2) → y + 3 = − x + 1 →y1 x1
1

2

1

2
y = − x − 2

1

2

y = 2x + 1 → = 2 m = −m′ −→−
دومع

1

2

y − = m(x − ) → y − (−1) = − (x − 5) → y + 1 = − x +y1 x1
1

2

1

2

5

2

→ →y = − +
1

2

3

2
أدبم زا ضرع =

3

2

= = =mAB

−y2 y1

−x2 x1

5 − 2

2 − 1
3

y − = m(x − )y0 x0 y − 5 = 3(x − 2) → y = 3x − 6 + 5− →−−
B(2,5)

m=3

→ = 3x − 1yAB
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ود )ب             ود )فلا53

54

AC ABرب دومع علض ⇒ هنيرق و سکع اهبيش ⇒ = −mAC

1

3

y − 2 = − (x − 1)− →−−−−−
A(1,2)

=−mAC
1

3 1

3
→ y = − x + + 2

1

3

1

3
⇒ = − +yAC

1

3

7

3

AB = =(Δx + (Δy)2 )2
− −−−−−−−−−−−√ (1 − 2 + (2 − 5)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−√ = = AB10
−−√

S = ( = ( = علض کي10 )2 10
−−√ )2

= × 4 = × 4 طيحم= علض کي 10
−−√ 4 10

−−√
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55

رگید ۀطقن کی نتفای اب نیاربانب .تسا  تروصهب اهنآ ۀلداعم هجیتنرد ،دنرذگیم أدبم زا  و  ياهطخ

:تشون ار اهنآ ۀلداعم ناوتیم

.تسا  نامه نآ ۀلداعم سپ ،درذگیم  ۀطقن زا و تسا اه روحم يزاوم  طخ

.تسا  نآ ۀلداعم هجیتنرد ،درذگیم  ۀطقن زا و هدوب اه روحم يزاوم  طخ

56

:سپ ،تسا رادومن يور هدشهداد طخهراپ طسو ۀطقن ضرع ربارب هنلااس دوس نیگنایم رادقم

هنلااس دوس نیگنایم 

:میروآ تسد هب رادومن هب هجوت اب ار طسو ۀطقن لوط تسا یفاک ،تسا ربارب دوس نیگنایم اب شدوس هک یلاس ندرک ادیپ يارب

رظن دروم لاس 

.مینکیم ادیپ ار  ینعی ؛دوس رادقم ، ياج هب  ددع يراذگیاج اب سپس ،میسیونیم ار طخ ۀلداعم ادتبا  لاس رد دوس ندروآ تسدهب يارب

57

58

L1L2y = ax

: y = ax a = 1 ⇒ y = xL1 − →−−−
(1,1)

یراذگياج

: y = ax a = −1 ⇒ y = −xL2 − →−−−
(−1,1)

یراذگياج

L3x(0, −2)y = −2

L4y(4,0)x = 4

= = = 80
57 + 103

2

160

2

= = 1390
1385 + 1395

2

14051405xy

M = = = 4٫6
103 − 57

1395 − 1385

46

10

y = 4٫6x + h 57 = 4٫6 × 1385 + h ⇒ h = −6314 ⇒ y = 4٫6x − 6314− →−−−−
(1385,57)

x = 1405 ⇒ y = 4٫6 × 1405 − 6314 = 149

A( ,0), B(−1, 5)
3

2

→ = = = →mAB

−yB yA

−xB xA

5 − 0

−1 −
3

2

5

−
5

2

= −2mAB

y − = m(x − ) → y − 0 = −2(x − ) →y1 x1
3

2
y = −2x + 3

31



اه روحم اب یقلات لحم

 طخ زا  يهطقن يهلصاف  علض رب دراو عافترا و لوط59

طخ يهلداعم

.تسا عبرم علض لوط ربارب  طخ زا  ۀطقن ۀلصاف سپ تسا عبرم لوط ربارب لباقم علض زا عبرم سأر ره ۀلصاف60

61

»ب« ۀنیزگ62

63

64

.تسا  عبرم تحاسم 

65

 و 

 ۀنیزگ66

67

A(−2, 3) , B(7, −3) → = = = →mAB

−yB yA

−xB xA

−3 − 3

7 − (−2)

−6

9
m = −

2

3

y − = m(x − ) → y − 3 = − (x − (−2)) → y − 3 = − x −y1 x1
2

3

2

3

4

3

→ y = − x − + 3 →
2

3

4

3
y = − x +

2

3

5

3

→ y = 0 → 0 = − x + → = → 2x = 5 →
2

3

5

3

2x

3

5

3
x =

5

2
x

→ P( ,0)
5

2

= ABCAB

= = →mAB

−yB yA

−xB xA

3 − 0

0 − 4
= −mAB

3

4

y − = (x − ) → y − 0 = − (x − 4) →yA mAB xA

3

4
y = − x + 3

3

4

→ 4y = −3x + 12 → AB3x + 4y − 12 = 0

d = = = → →
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|3(1) + 4(1) − 12|

+3
2

4
2

− −−−−−√
5

5
d = 1 CH = 1

AL

y = 2x − 1 → 2x − y − 1 = 0

d = = = → d =
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|2(3) − 1(0) − 1|

+2
2 (−1)2

− −−−−−−−−√
5

5
−−√

5
−−√

S = → = 5( )5
−−√ 2

S
عبرم تحاسم

AH = = → S = = 32
| − 3 + 0 − 5|

1 + 1
− −−−−√

8

2
−−√

64

2

r = = = 4
|ax + by + c|

+a2 b2
− −−−−−√

|4(1) + 3(2) + 10|

+4
2

3
2

− −−−−−√

a = = =
|ax + by + c|

+a2 b2
− −−−−−√

| − 2(3) + (0) + 1|

+2
2

1
2

− −−−−−√
5
−−√S = = 5a2

A(2,0)X − Y + 2 = 0

= d = = = طخ زا هطقن ۀلصاف2
|a + b + c|x0 y0

+a2 b2
− −−−−−√

|2 − 0 + 2|

2
−−√

2
−−√

= d = 2 → = = عبرم علض لوط8 2
−−√ تحاسم d2

4

32



68

.دشاب یم  هطقن بولطم هطقن

69

.تسا هریاد عاعش نامه هریاد رب سامم طخ زا هریاد زکرم يهلصاف نیاربانب .تسا دومع سامم هطقن زا هدنرذگ عاعش رب هریاد رب سامم طخ70

P

d

71

72

73

 طخ زا  يهطقن يهلصاف = عبرم علض لوط 

عبرم رطق

r = = 3 S = 9π
|12 + 3|

16 + 9
− −−−−√

M(x, 2x + 1)

AM = BM ⇒ =(x − 3 + (2x + 1)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−√ (x + 1 + (2x + 1)2 )2

− −−−−−−−−−−−−−−−√
⇒ (x − 3 = (x + 1 ⇒ (x − 3) = ±(x + 1) ⇒ { ⇒ M(1, 3))2 )2

x − 3 = x + 1 ⇒ −3 = 1 ق ق غ

x − 3 = −x − 1 ⇒ 2x = 2 ⇒ x = 1

3x − 4y − 20 = 0 → a = 3 , b = −4 , c = −20 A(3, 1) → = 3 , = 1x0 y0

d = 3d = = = = →
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|3(3) − 4(1) − 20|

+3
2 (−4)2

− −−−−−−−−√
|9 − 4 − 20|

9 + 16
− −−−−√

15

5

d = = = = = 3 →
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|6(1٫5) − 8(−2) + 5|

+6
2 (−8)2

− −−−−−−−−√
|9 + 16 + 5|

36 + 64
− −−−−−√

30

10
R = 3

12x − 5y + 20 = 0 → a = 12 , b = −5 , c = 20

10y − 24x + 12 = 0 12x − 5y − 6 = 0 → a = 12 , b = −5 , = −6− →−−
÷(−2)

c′

→ d = = = = →
|c − |c′

+a2 b2
− −−−−−√

|20 − (−6)|

+12
2 (−5)2

− −−−−−−−−−√
26

169
− −−√

26

13
d = 2

d = → 4 = → 4 =
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|4(3) + m(−2) + 2|

+4
2

m2
− −−−−−−√

|14 − 2m|

16 + m2
− −−−−−−√

4 = 2 |7 − m| → 2 = |7 − m|16 + m2
− −−−−−−√ 16 + m2

− −−−−−−√

4(16 + ) = → 64 + 4 = 49 − 14m + → 3 + 14m + 15 = 0− →−−−
2 ناوت هب

m2 (7 − m)2 m2 m2 m2

→ Δ = − 4(3)(15) = 196 − 180 = 16 → m =14
2

−14 ± 16
−−√

2(3)

↗ m = −3

↘ m = −
5

3

= aA(3, −1)x − y + 2 = 0

d = = = →
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|1(3) − 1(−1) + 2|

+1
2 (−1)2

− −−−−−−−−√
6

2
−−√

a = عبرم علض3 2
−−√

→ S = عبرم→ (3 )2
−−√ 2

S = عبرم18

= a = 3 × →a′ 2
−−√ 2

−−√ 2
−−√ = عبرم رطق6 a

′
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74

عبرم علض لوط  علض زا سأر ۀلصاف75

76

فلا(

ب(

پ(

:میراد سپ ،تسا دومع سامت ۀطقن زا هدنرذگ عاعش رب هریاد رب سامم طخ77

78

)
فلا

  دنیزاوم مه اب طخ ود

ب( 

2x − y + 4 = 0 , A(4, 7)

a = 2 , b = −1 , c = 4 , = 4 , = 7x0 y0

d = = = →
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|2(4) − 1(7) + 4|

+2
2 (−1)2

− −−−−−−−−√
5

5
−−√

d = 5
−−√

=

y = −2x − 1 → 2x + y + 1 = 0 , A(4, 1)

a = 2 , b = 1 , c = 1 , = 4 , = 1x0 y0

d = = عبرم علض لوط=
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|2 × 4 + 1 × 1 + 1|

+2
2

1
2

− −−−−−√
10

5
−−√

→ = × = عبرم علض لوط2
10

5
−−√

5
−−√
5
−−√

5
−−√

→ = = عبرم تحاسم20 (2 )5
−−√ 2

L : 2x + y = 5 → 2x + y − 5 = 0

d = = = → d =
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|2(7) + 1(−4) − 5|

+2
2

1
2

− −−−−−√
5

5
−−√

5
−−√

T : x = 5 → x − 5 = 0

d = = = → d = 2
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|1(7) + 0(−4) − 5|

+1
2

0
2

− −−−−−√
2

1

Δ : y = 0

d = = = → d = 4
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|0 × 7 + 1(−4) + 0|

0 + 1
2

− −−−−√
4

1

d = = = → R = 2
a + b + c∣∣ x0 y0 ∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|3(2) − 4(−1) + 0|

+3
2 (−4)2

− −−−−−−−−√
10

5

⎧
⎩⎨
⎪
⎪
5x − 12y + 8 = 0 → 5x + 8 = 12y → y = x + → =

5

12

8

12
m1

5

12

−10x + 24y + 10 = 0 → 24y = 10x − 10 → y = x − → =
5

12

5

12
m2

5

12

= →m1 m2

: 5x − 12y + 8 = 0 : 5x − 12y − 5 = 0L1 L2
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یقفا )فلا79

بیش )ب

أدبم زا ضرع80

81

82

83

 دراد رارقطخ يوريهطقن 

 دنکیم قدص عبات ود ره رديهطقن84

85

 دراد رارقطخ يور يهطقن 

86

87

تسردان

»ب«ۀنیزگ88

89

90

تسردان

d = = = = = → d = 1
−∣∣c1 c2∣∣

+a2 b2
− −−−−−√

|8 − (−5)|

+5
2 (−12)2

− −−−−−−−−−√
13

25 + 144
− −−−−−−√

13

169
− −−√

13

13

=mAB

−yB yA

−xB xA

3x + 4y + 18 = 0 → a = 3 , b = 4 , c = 18

6x + 8y − 4 = 0 3x + 4y − 2 = 0 → a = 3 , b = 4 , = −2−→
÷2

c′

d = 4→ d = = = = →
|c − |c′

+a2 b2
− −−−−−√

|18 − (−2)|

+3
2

4
2

− −−−−−√
20

9 + 16
− −−−−√

20

5

y = x + 2 → x − y + 2 = 0 → a = , b = −1, c = 23
−−√ 3

−−√ 3
−−√

y − 3x + 6 = 0 x − y − 2 = 0 → a = , b = −1, = −23
−−√ − →−−−−

÷(− )3√
3
−−√ 3

−−√ 3
−−√ c

′
3
−−√

→ d = = = = →
|c − |c′

+a2 b2
− −−−−−√

2 − (−2 )∣
∣ 3

−−√ ∣
∣

+( )3
−−√ 2

(−1)2
− −−−−−−−−−−−√

2 + 2 3
−−√

3 + 1
− −−−−√

2(1 + )3
−−√

2
d = 1 + 3

−−√

2x + y − 3 = 0 2(3) + y − 3 = 0 → y = −3 → A(3, −3)− →−
x=3

←A(3, −3)(2m − 1)x − y = 0←

(2m − 1)(3) − (−3) = 0 → 6m − 3 + 3 = 0 → 6m = 0 → m = 0

A(2,0)←

y = x + 2b 0 = 2 + 2(b) → −2 = 2b →− →−−−−−
x=2 , y=0

b = −1

y = + ax + b 0 = + a(2) − 1 → −4 + 1 = 2a → −3 = 2a →x2 − →−−−−−
b=−1

x=2 , y=0

(2)2 a = −
3

2

4x − y − 3 = 0 4(3) − y − 3 = 0 → y = 9 → A(3, 9)− →−
x=3

←A(3, 9)(m + 1)x − 2y = 0←

(m + 1)(3) − 2(9) = 0 → 3m + 3 − 18 = 0 → 3m = 15 → m = 5

2

x + = −2 + 2x + 1 = 0 → x = −1, x ≠ 0
1

x
−→−
×x

x2
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91

.مینکیم لح ار نآ و هدرک  يهجرد يهلداعم کی هب لیدبت ار هلداعم  ریغتم رییغت اب92

93

.تسا یفنم زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراد هلداعم

94

.تسا تبثم يهشیر قلطم ردق زا رتگرزب یفنم يهشیر قلطم ردق هک تسا تملاعمه ریغ زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراد هلداعم

95

96

.تسا تبثم زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراد هلداعم

97

.تسا تبثم )فعاضم( يواسم یقیقح يهشیر ود ياراد هلداعم

− 11( − 2) + 10 = 0 − 11k + 10 = 0( − 2)
x2

3

2
x2

3
− →−−−−−

( −2)=k
x2

3

k2

→ (k − 1)(k − 10) = 0 →

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

k = 1 → − 2 = 1 → = 3 → = 9 → x = ±3
x2

3

x2

3
x2

k = 10 → − 2 = 10 → = 12 → = 36 → x = ±6
x2

3

x2

3
x2

4 − = kx22

− 2(4 − ) − 15 = 0 − 2k − 15 = 0 → (k + 3)(k − 5) = 0(4 − )x2
2

x2 − →−−−−
4− =kx2

k2

→
⎧
⎩⎨ k = −3 → 4 − = −3 → = 7 → x = ±x2 x2 7

−−√
k = 5 → 4 − = 5 → = −1 → x2ق.ق.غ x2

Δ = − 4ac = − 4(1)(5) = 36 − 20 → Δ = 16 > 0b2 6
2

S = − = − = −6 < 0
b

a

6

1

P = = = 5 > 0
c

a

5

1

Δ = − 4ac = − 4(1)(−5) = 16 + 20 → Δ = 36 > 0b2 4
2

S = − = − = −4 < 0
b

a

4

1

P = = − = −5 < 0
c

a

5

1

− 5x = 24 → − 5x − 24 = 0 → (x − 8)(x + 3) = 0x2 x2

→ x − 8 = 0 → , x + 3 = 0 →x = 8 x = −3

Δ = − 4ac = − 4(3)(1) = 49 − 12 → Δ = 37 > 0b2 (−7)2

S = − = − = > 0
b

a

−7

3

7

3

P = = > 0
c

a

1

3

Δ = − 4ac = − 4(−1)(−1) = 4 − 4 → Δ = 0b2 2
2

S = − = − = 2 > 0
b

a

2

−1

P = = = 1 > 0
c

a

−1

−1
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98

99

100

101

درادن یقیقح يهشیر هلداعم

102

103

يواسم يهشیر ود104

→ 4 + 8y − 21 = 0 → + 4(2y) − 21 = 0y2 (2y)2

→ (2y + 7)(2y − 3) = 0
↗
↘

2y + 7 = 0 → 2y = −7 → y = −
7

2

2y − 3 = 0 → 2y = 3 → y =
3

2

→ + 4x = 32 → + 4x + 4 = 32 + 4x2 x2

→ = 36(x + 2)2
↗
↘

x + 2 = 6 → x = 4

x + 2 = −6 → x = −8

→ 4 − 16x = 33 → 4 − 16x + 16 = 33 + 16x2 x2

→ =(2x − 4)2 7
2 ↗

↘

2x − 4 = 7 → 2x = 11 → x =
11

2

2x − 4 = −7 → 2x = −3 → x = −
3

2

a = 3 , b = −2 , c = 1

→ Δ = − 4ac = − 4(3)(1) = 4 − 12 → Δ = −8 < 0 →b2 (−2)2

a = 4 , b = −5 , c = 1

→ Δ = − 4ac = − 4(4)(1) = 25 − 16 → Δ = 9b2 (−5)2

x = = =
−b ± Δ−−√

2a

5 ± 9
−−√

2(4)

5 ± 3

8

↗ x = 1

↘ x = −
1

4

a = 9 , b = −6 , c = 1

→ Δ = − 4ac = − 4(9)(1) = 36 − 36 → Δ = 0b2 (−6)2

x = = = →
−b ± Δ−−√

2a

−6 ± 0
−−√

2(9)

−6 ± 0

18
x = −

1

3

→ Δ = 0 , a = 1 , b = −(m + 1) , c = 2m − 1

Δ = − 4ac = − 4(1)(2m − 1) → Δ = + 2m + 1 − 8m + 4 = 0b2 (−(m + 1))2 m2

→ − 6m + 5 = 0 → (m − 5)(m − 1) = 0m2 ↗
↘

m − 5 = 0 → m = 5

m − 1 = 0 → m = 1
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105

زیامتم  یقیقح يهشیر ود

106

هشیر کی  رفص

107

هنیرق و زیامتم یقیقح يهشیر ود

108

109

110

111

→ Δ > 0 , a = 1 , b = −4 , c = m + 3

Δ = − 4ac = − 4(1)(m + 3) → Δ = 16 − 4m − 12 > 0b2 (−4)2

→ 4 − 4m > 0 → 4 > 4m → 1 > m

a = k − 1 , b = 2k + 1 , c = k − 2

→ c = 0 → k − 2 = 0 → k = 2=

→ + 5x = 0 → x(x + 5) = 0x2
↗
↘

x = 0

x + 5 = 0 → x = −5

a = m − 1 , b = m − 4 , c = −3m

→ { b = 0 → m − 4 = 0 → m = 4

Δ > 0

→ 3 − 12 = 0 → 3( − 4) = 0 → (x − 2)(x + 2) = 0x2 x2
↗
↘

x − 2 = 0 → x = 2

x + 2 = 0 → x = −2

نيمز لوط = x, نيمز ضرع = y

{ → x(9 − x) = 14
2(x + y) = 18 → x + y = 9 → y = 9 − x

xy = 14

→ 9x − = 14 → − 9x + 14 = 0 → (x − 2)(x − 7) = 0x2 x2

↗
↘

x − 2 = 0 → x = 2 , y = 7

x − 7 = 0 → ,x = 7 y = 2

→ x(2 + x − 3) = 0x2
↗
↘

x = 0

2 + x − 3 = 0 → Δ = − 4(2)(−3) = 1 + 24 = 25x2 1
2

→ x = =
−1 ± 25

−−√
2(2)

1 ± 5

4

↗
↘

x =
3

2

x = −1

→ x( − 4) = 0x2
↗
↘

x = 0

− 4 = 0 → (x − 2)(x + 2) = 0x2
↗
↘

x − 2 = 0 → x = 2

x + 2 = 0 → x = −2

3(3 − 11) + 2(74 − 2 ) = 24 × 10− →−
×24

x2 x2
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112

.تسا یفنم يهشیر قلطم ردق زا رتگرزب تبثم يهشیر قلطم ردق هک تسا تملاعمه ریغ زیامتم یقیقح يهشیر ود ياراد هلداعم

113

فلا(

ب(  

114

درادن یقیقح يهشیر هلداعم

115

116

→ 9 − 33 + 148 − 4 = 240 → 5 − 125 = 0 → 5( − 25) = 0x2 x2 x2 x2

→ − 25 = 0 → (x − 5)(x + 5) = 0 → ,x2 x = 5 x = −5

Δ = − 4ac = − 4(5)(−5) = 49 + 100 → Δ = 149 > 0b2 (−7)2

S = − = − = > 0
b

a

−7

5

7

5

P = = = −1 < 0
c

a

−5

5

− 8 + 8 = 0x4 x2

= u → =x2 x4 u2

− 8u + 8 = 0 → Δ = − 4(1)(8) = 64 − 32 = 32u2 (−8)2

→ u = = → u = 4 ± 2
8 ± 32

−−√
2

8 ± 4 2
−−√

2
2
−−√

→

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

u = 4 + 2 → = 4 + 2 →2
−−√ x2 2

−−√
⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪

x = 4 + 2 2
−−√

− −−−−−−√

x = − 4 + 2 2
−−√

− −−−−−−√

u = 4 − 2 → = 4 − 2 →2
−−√ x2 2

−−√
⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪

x = 4 − 2 2
−−√

− −−−−−−√

x = − 4 − 2 2
−−√

− −−−−−−√
4 + 1 = 5 → 4 − 5 + 1 = 0 , = u → =x6 x3 x6 x3 x3 x6 u2

4 − 5u + 1 = 0 → (4u − 1)(u − 1) = 0u2

→

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪
4u − 1 = 0 → u = → = →

1

4
x3

1

4
x =

1

4
−−√3

u − 1 = 0 → u = 1 → = 1 →x3 x = 1

→ x + = u → − 2u = 0 → u(u − 2) = 0 → u = 0 , u = 2
1

x
u2

u = 0 → x + = 0 → = 0 → + 1 = 0 → Δ = − 4(1)(1) = −4 < 0 →
1

x

+ 1x2

x
x2 0

2

u = 2 → x + = 2 → = 2 → − 2x + 1 = 0 → = 0 →
1

x

+ 1x2

x
x2 (x − 1)2 x = 1

→ − 3u + 2 = 0 → (u − 2)(u − 1) = 0u2
↗
↘

u − 2 = 0 → u = 2

u − 1 = 0 → u = 1

u = 2 → = 2 → ,x2 x = 2
−−√ x = − 2

−−√
u = 1 → = 1 → ,x2 x = 1 x = −1
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117

118

119

درادن هشیر

درادن هشیر

120

121

122

− 2 = u → − 7u + 6 = 0 → (u − 6)(u − 1) = 0
x2

3
u2

↗
↘

u = 6

u = 1

u = 6 → − 2 = 6 → = 8 → = 24 → x = ± →
x2

3

x2

3
x2 24

−−√ ±2 6
−−√

u = 1 → − 2 = 1 → = 3 → = 9 →
x2

3

x2

3
x2 x = ±3

4 − = k → + 8k + 15 = 0 → (k + 3)(k + 5) = 0x2 k2

↗
↘

k + 3 = 0 → k = −3 → 4 − = −3 → 7 = →x2 x2 x = ± 7
−−√

k + 5 = 0 → k = −5 → 4 − = −5 → 9 = →x2 x2 x = ±3

2 + 1 = k → − 12k + 27 = 0 → (k − 9)(k − 3) = 0 → k = 9 , k = 3x2 k2

k = 9 → 2 + 1 = 9 → 2 = 8 → = 4 →x2 x2 x2 x = ±2

k = 3 → 2 + 1 = 3 → 2 = 2 → = 1 →x2 x2 x2 x = ±1

= u → + 10u + 9 = 0 → (u + 9)(u + 1) = 02 u2
↗
↘

u + 9 = 0 → u = −9

u + 1 = 0 → u = −1

u = −9 → = −9 →x2

u = −1 → = −1 →x2

+ x = u → − 18u + 72 = 0 → (u − 12)(u − 6) = 0x2 u2
↗
↘

u − 12 = 0 → u = 12

u − 6 = 0 → u = 6

u = 12 → + x = 12 → + x − 12 = 0 → (x − 3)(x + 4) = 0x2 x2
↗
↘

x − 3 = 0 → x = 3

x + 4 = 0 → x = −4

u = 6 → + x = 6 → + x − 6 = 0 → (x + 3)(x − 2) = 0x2 x2
↗
↘

x + 3 = 0 → x = −3

x − 2 = 0 → x = 2

→ − 17u + 52 = 0 → (u − 13)(u − 4) = 0u2
↗

↘

u = 13 → 3 + 1 = 13 → = 4x2 x2
↗
↘

x = 2

x = −2

u = 4 → 3 + 1 = 4 → = 1x2 x2
↗
↘

x = 1

x = −1

→ + 3u + 2 = 0 → (u + 2)(u + 1) = 0u2
↗
↘

u + 2 = 0 → u = −2 → = −2x2 → درادن باوج

u + 1 = 0 → u = −1 → = −1x2 → درادن باوج
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123

124

فلا(

ب(  

125

فلا(  .درادن ممینیم و تسا ممیزکام ياراد عبات نیاربانب،نوچ

ب(  .درادن ممیزکام و تسا ممینیم ياراد عبات نیاربانب،نوچ

126

127

128

129

→ 4 + 1 = 5u → 4 − 5u + 1 = 0 → Δ = − 4(4)(1) = 25 − 16 = 9u2 u2 (−5)2

→ u = → u =
5± 9√
2(4)

5±3

8

↗
↘

u = 1 → = 1 →x3 x = 1

u = → = →
1

4
x3

1

4
x =

1

4

−−√3

2 − 7 − 4 = 0x4 x2

= u → =x2 x4 u2

→ 2 − 7u − 4 = 0 → Δ = − 4(2)(−4) = 49 + 32 = 81u2 (−7)2

→ u = = →
7 ± 81

−−√
4

7 ± 9

4

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

u = 4 → = 4 → x = 2 , x = −2x2

u = − → = −
1

2
x2

1

2
→ درادن یقيقح هشير

+ 3 + 2 = 0x4 x2

= u → =x2 x4 u2

→ + 3u + 2 = 0 → (u + 2)(u + 1) = 0u2

→ { u + 2 = 0 → u = −2 → = −2x2

u + 1 = 0 → u = −1 → = −1x2

درادن یقيقح هشير

درادن یقيقح هشير

a < 0f(x) = −2 + 8x − 5 → a = −2 →x2

a < 0 → = − = − = − = − →ymax
Δ

4a

− 4(−2)(−5)(8)2

4(−2)

64 − 40

−8

24

−8
= 3ymax

a > 0g(x) = 3 + 6x + 5 → a = 3 →x2

a > 0 → = − = − = − = − →ymin
Δ

4a

− 4(3)(5)6
2

4(3)

36 − 60

12

−24

12
= 2ymin

S = α + β = + = 3 → S = 3
3 + 5

−−√
2

3 − 5
−−√

2

P = α ⋅ β = ⋅ = → P = 1
3 + 5

−−√
2

3 − 5
−−√

2

9 − 5

4

− Sx + P = 0 → − 3x + 1 = 0x2 x2

S = α + β = − = − = P = α ⋅ β = = = −
b

a

1

−2

1

2

c

a

5

−2

5

2

= 2 , + = 2 + = − , = 2 = =x1 x1 x2 x2
b

a
x1x2 x2

c

a

2b

a

→ 2 + = − ⇒ = −1x2 x2 x2

+ = − = −x1 x2
b

a

−1

2

41



130

131

132

133

134

135

→ → +
⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

+ =x1 x2
1

2

+ 2 = 3x1 x2

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

− − = −x1 x2
1

2

+ 2 = 3x1 x2
– –––––––––––––––––––

→ + = →=x2
5

2
x1

5

2

1

2
= −2x1

→ = → −2( ) = → −5 = →x1x2
c

a

5

2

k

2

k

2
k = −10

αβ = = → αβ = 4
c

a

4

1

α + 4 = 0 → αβ(β) + 4 = 0 → 4β + 4 = 0 →β2 β = −1

→ − 3m(−1) + 4 = 0 → 1 + 3m + 4 = 0 → 3m = −5 →(−1)2 m = −
5

3

α = → β = 2α → α + β = − → α + 2α = − → 3α = →
β

2

b

a

−9

2

9

2
α =

3

2

→ 2 − 9( ) + m + 3 = 0 → 2( ) − 9( ) + m + 3 = 0( )
3

2

2
3

2

9

4

3

2

→ − + 3 = −m → −9 + 3 = −m →
9

2

27

2
m = 6

β = α + 3 → α + β = → α + α + 3 = − → 2α + 3 = 2 → 2α = −1
−b

a

−8

4

→ , β = − + 3 →α = −
1

2

1

2
β =

5

2

→ αβ = → − × = → = →
c

a

1

2

5

2

−m

4

−5

4

−m

4
m = 5

α + β = = − → , αβ = = →
−b

a

−12

4
α + β = 3

c

a

1

4
αβ =

1

4

+ = = k =
1

α−−√

1

β
−−√

+α−−√ β
−−√

αβ
−−−√

− →−
k>0

k2
α + β + 2 αβ

−−−√

αβ

→ = = = → = 16 →k2
3 + 2

1

4

−−√
1

4

3 + 2( )
1

2

1

4

4

1

4

k2
k = 4

k = −4 غ

{ → { → +
β = 3α + 3

α + β = − b

a

β − 3α = 3

α + β =
17

3

⎧
⎩⎨
⎪
⎪
3α − = −3β

α + =β
17

3
– ––––––––––––––––

4α = → , β = 3( ) + 3 →
8

3
α =

2

3

2

3
β = 5

→ αβ = → × 5 = →
c

a

2

3

m

3
m = 10
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136

137

138

139

140

141

142

143

→ +
⎧
⎩⎨

β = α − 2

α + β = −
b

a

⎧
⎩⎨ α − = 2β

α + = 4β
– –––––––––––––

2α = 6 → , 3 − β = 2 →α = 3 β = 1

αβ = → 3 × 1 = →
c

a

m

2
m = 6

{ S = α + β = − → S = α + β = 5b

a

P = αβ = → P = αβ = 2c

a

→ + = 47٫5
α2

β

β2

α
+ = = = = =

α2

β

β2

α

+α3 β3

αβ

− 3PSS2

P

− 3(2)(5)5
3

2

125 − 30

2

95

2

β = → αβ = → α( ) = → = 8 →α2 c

a
α2

8

1
α3 α = 2

→ + k(2) + 8 = 0 → 4 + 2k + 8 = 0 → 2k = −12 →2
2

k = −6

+ = − → +x1 x2
b

a

⎧
⎩⎨

+ = 2x1 x 2

− = 2x1 x 2 3
−−√

– ––––––––––––––––––

2 = 2 + 2 → , 1 + + = 2 →x1 3
−−√ = 1 +x1 3

−−√ 3
−−√ x2 = 1 −x2 3

−−√
→ ⋅ = → (1 + )(1 − ) = → 1 − 3 = m − 1x1 x2

c

a
3
−−√ 3

−−√ m − 1

1

→ −2 = m − 1 → m = −1

β = 2α , α + β = − → α + 2α = − → 3α = → ,
b

a

−3

m

3

m
α =

1

m
β =

2

m

→ αβ = → ⋅ = → 2m = → − 2m = 0
c

a

1

m

2

m

1

m
m2 m2

→ m(m − 2) = 0
↗
↘

m = 0 غ

m − 2 = 0 → m = 2

α + β = − = − → S = α + β = 4
b

a

−4

1

αβ = = 1 → P = αβ = 1
c

a

+ + + = + + = ( − 2P) + = − 2(1) + = 18α2 β2 1

α

1

β
α2 β2 α + β

αβ
S2 S

P
4
2 4

1

α + β = − = − → S = α + β = 6, αβ = = → P = αβ = 4
b

a

−6

1

c

a

4

1

β + α = αβ( + ) = P( − 2P) = 4( − 2(4)) = 4 × 28 = 112α3 β3 α2 β2 S2 6
2

α + β = − = − → S = α + β = 3 , αβ = = → P = αβ = −5
b

a

−3

1

c

a

−5

1

+ = = = = = = −5
1

α + 1

1

β + 1

β + 1 + α + 1

(α + 1)(β + 1)

α + β + 2

αβ + α + β + 1

S + 2

P + S + 1

3 + 2

−5 + 3 + 1

5

−1
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144

145

146

 و  نیب یسدنه يهطساو

147

 و  نیب یباسح يهطساو

درادن یقیقح يهشیر

دراد یقیقح يهشیر

148

149

α + β = − → = − → 1 = −k − 1 →
b

a

1

6

k + 1

6
k = −2

→ 6 − x − 2 = 0 → Δ = − 4(6)(−2) = 1 + 48 = 49x2 (−1)2

x = → x =
1 ± 49

−−√
2(6)

1 ± 7

12

↗
↘

x = −
1

2

x =
2

3

αβ = → 5 = → 1 − k = 10 →
c

a

1 − k

2
k = −9

→ 2 − 9x + 10 = 0 → Δ = − 4(2)(10) = 81 − 80 = 1x2 (−9)2

→ x = → x =
9 ± 1

−−√
2(2)

9 ± 1

4

↗
↘

x = 2

x =
5

2

α = → αβ = 1 → = 1 → 2m + 6 = 2 → 2m = −4 →
1

β

2m + 6

2
m = −2

→ 2 − 6x + 2 = 0 → S = α + β = = − →x2
−b

a

−6

2
S = 3

→ αβ =2
−−√ ( )2

−−√ 2

αβ

→ = 2 → − 3 = 2m → − 2m − 3 = 0
− 3m2

m
m2 m2

→ (m − 3)(m + 1) = 0
↗
↘

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

m − 3 = 0 → m = 3 → 3 − 5x + 6 = 0x2

Δ = − 4(3)(6) = 25 − 72 < 0 2(5−)درادن یقيقح هشير

m + 1 = 0 → → − − 5x − 2 = 0m = −1 x2

Δ = − 4(−1)(−2) = 25 − 8 > 0 2(5−)دراد یقيقح هشير

→ α + β = 2( )
1

8

1

8
αβ

→ − = → 12 = − 4 → = 16 → m = ±4
−3

− 4m2

1

4
m2 m2

m = 4 → 12 − 3x + 4 = 0 → Δ = − 4(12)(4) = 9 − 192 < 0x2 (−3)2

→ 12 − 3x − 4 = 0 → Δ = − 4(12)(−4) = 9 + 192 > 0m = −4 x2 (−3)2

β = α + 2 → { → { → 2α + 2 = 5 → ,
α + β = −b

a

α + β = α + α + 2

α + β = 5

α + β = 2α + 2
α =

3

2
β =

7

2

→ αβ = → × = → = →
c

a

3

2

7

2

m

3

21

4

m

3
m =

63

4
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150

درادن یقیقح يهشیر

 دراد یقیقح يهشیر

151

152

153

-فلا154

سوکعم اههشیر

-ب

155

قاتا ضرع و لوط

رتم  قاتا ضرع و رتم  قاتا لوط 

β = + 5 → { → { → 8 = + 5
α

2

α + β = − b

a

α + β = α + + 5α

2

α + β = 8

α + β = + 5
3α

2

3α

2

→ = 3 → → − 8(2) + m = 0 → 4 − 16 + m = 0 →
3α

2
α = 2 (2)2 m = 12

→ = 1 → = 1 → − 2 = m
c

a

− 2m2

m
m2

m + 3x + − 2 = 0 → x2سوکعم اههشير m2

→ − m − 2 = 0 → (m − 2)(m + 1) = 0m2 ↗
↘

m − 2 = 0 → m = 2

m + 1 = 0 → m = −1

m = 2 → 2 + 3x + 2 = 0 → Δ = − 4(2)(2) = 9 − 16 = −7 < 0 →x2 3
2

m = −1 → − + 3x − 1 = 0 → Δ = − 4(−1)(−1) = 9 − 4 = 5 > 0 →x2 3
2

m = −1

α = 2 + , β = 2 − → S = α + β = 2 + + 2 − →3
−−√ 3

−−√ 3
−−√ 3

−−√ S = 4

P = αβ = (2 + )(2 − ) = 4 − 3 →3
−−√ 3

−−√ P = 1

→ − Sx + P = 0 →x2 − 4x + 1 = 0x2

α = , β = → S = α + β = + →
2 + 3

−−√
2

2 − 3
−−√

2

2 + 3
−−√

2

2 − 3
−−√

2
S = 2

P = αβ = ( )( ) = →
2 + 3

−−√
2

2 − 3
−−√

2

4 − 3

4
P =

1

4

− sx + p = 0 → x2اي − 2x + = 0x2
1

4
4 − 8x + 1 = 0x2

α = 2 − , β = 2 + → S = α + β = 2 − + 2 + →4 − a
− −−−−√ 4 − a

− −−−−√ 4 − a
− −−−−√ 4 − a

− −−−−√ S = 4

P = αβ = (2 − )(2 + ) = 4 − (4 − a) →4 − a
− −−−−√ 4 − a

− −−−−√ P = a

→ − Sx + P = 0 →x2 − 4x + a = 0x2

→ = 1 → c = a → −5 = 2(m − 2)
c

a

→ −5 = 2m − 4 → −1 = 2m → m = −
1

2

S = 2 → − = 2 → = 2
b

a

−3

2(m − 2)

→ −3 = 4(m − 2) → −3 = 4m − 8 → 5 = 4m → m =
5

4

= α, β → { → { → {αβ = 24

2(α + β) = 20

αβ = 24

α + β = 10

P = 24

S = 10

→ − Sx + P = 0 → − 10x + 24 = 0 → (x − 4)(x − 6) = 0x2 x2
↗
↘

x = 4

x = 6

←= 6= 4
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دیدج يهلداعم 

157

158

159

160

161

2 − 4x − 6 = 0 →x2
↗
↘

α

β

S = α + β = − → S = 2
−4

2

P = αβ = → P = −3
−6

2

X = = → = + = = = →( )
1

x

2
1

x2
S ′ 1

α2

1

β2

+α2 β2

(αβ)2
− 2PS2

P 2

− 2(−3)2
2

(−3)2
=S

′ 10

9

= ⋅ = = = →P ′ 1

α2

1

β2

1

(αβ)2
1

P 2

1

(−3)2
=P

′ 1

9

→ − x + P = 0 → − x + = 0 →x2 S ′ x2
10

9

1

9
9 − 10x + 1 = 0x2

→ X = → x =
α →

1

α

β →
1

β

1

x

1

X

→ 4 − 5( ) − 5 = 0 → − − 5 = 0 → 4 − 5X − 5 = 0 →( )
1

X

2
1

X

4

X 2

5

X
X 2 5 + 5x − 4 = 0x2

− 2x − 1 = 0 → α, β →x2
S = α + β = − →

−2

1
S = 2

P = αβ = →
−1

1
= −1

= + = → = = →S ′ 1

α + 1

1

β + 1

β + 1 + α + 1

αβ + α + β + 1
S ′ S + 2

P + S + 1

2 + 2

−1 + 2 + 1
= 2S

′

= ⋅ = → = = →P ′ 1

α + 1

1

β + 1

1

αβ + α + β + 1
P ′ 1

P + S + 1

1

−1 + 2 + 1
=P

′ 1

2

→ − X + = 0 → − 2X + = 0 →X 2 S ′ P ′ X 2
1

2
2 − 4X + 1 = 0X 2

+ x − 1 = 0 →x2
↗
↘

α

β

S = α + β = − → S = −1
1

1

P = αβ = → P = −1
−1

1

X = → = + = − 3PS = − 3(−1)(−1) = −1 − 3 →x3 S ′ α3 β3 S3 (−1)3 = −4S
′

= ⋅ = = = →P ′ α3 β3 (αβ)3 P 3 (−1)3 = −1P
′

→ − X + = 0 → − (−4)X − 1 = 0 →X 2 S ′ P ′ X 2 + 4x − 1 = 0x2

X = → x = → 3 − 12( ) = 7 → − − 7 = 0
1

x

1

X
( )
1

x

2
1

x

3

x2

12

x

→ 3 − 12x − 7 = 0 →x2 7 + 12x − 3 = 0x2

S = α + β = 1 + + 1 − = 2 →2
−−√ 2

−−√ S = 2

P = α ⋅ β = (1 + )(1 − ) = 1 − 2 = −1 →2
−−√ 2

−−√ P = −1

− Sx + P = 0 →x2 − 2x − 1 = 0x2
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:لوا لح هار163

.تسا حیحص لااب ۀلداعم زا رفصریغ برضم ره :هجوت

:مود لح هار

.تسا حیحص لااب ۀلداعم زا رفصریغ برضم ره :هجوت

164

y

xx
2

مویداتسا طیحم

فلا( لیطتسم تحاسم 

ب( مویداتسا تحاسم 

165

فلا(هیناث

ب(  جواعافترارتم

پ(

} → − (−1٫5)x − 7 = 0 → + 1٫5x − 7 = 0
S = −1٫5 , P = −7

− Sx + P = 0x2
x2 x2

→ Δ = − 4(1)(−7) = 2٫25 + 28 = 30٫25(1٫5)2

→ x = = → {−1٫5 ± 30٫25
− −−−−√

2

−1٫5 ± 5٫5

2

x = −3٫5

x = 2

S = + = P = ( )( ) =
2 − 3

−−√
5

2 + 3
−−√

5

4

5

2 − 3
−−√

5

2 + 3
−−√

5

1

25

− x + = 0x2
4

5

1

25

(x − )(x − ) = − x + = 0
2 − 3

−−√
5

2 + 3
−−√

5
x2

4

5

1

25

= P

P = 2y + πx → 2y + πx = 1500 → 2y = −πx + 1500

→ y = + 750
−πx

2

= xy = x( + 750) = − + 750x , a < 0S1

−πx

2

π

2
x2

= − = − ⇒xmax
b

2a

750

2(− )π

2

= ≈ 238٫85xmax
750

π

= − ( ) + 750 = −375 + 750 →ymax
π

2

750

π
= 375ymax

= xy + π = x( + 750) + πS2 ( )
x

2

2 −πx

2

x2

4

→ = − + 750x + → = − + 750x , a < 0S2

πx2

2

πx2

4
S2

πx2

4

→ = − = − →xmax
b

2a

750

2(− )π

4

= ≈ 477٫70xmax
1500

π

= − ( ) + 750 → = −750 + 750 →ymax
π

2

1500

π
ymax = 0ymax

h(t) = 100t − 5 (t ≥ 0)t2

= − = − = →tmax
b

2a

100

2(−5)

100

10
= 10tmax

= h(10) = 100(10) − 5 = 1000 − 500 →(10)2 = 500hmax

h(t) = 0 → 100t − 5 = 0 → 5t(20 − t) = 0t2

47



:میراد ،میهدیم رارق  ربارب ار علض هس لوط عومجم ادتبا166

:میراد و تسا مود هجرد یعبات  بسحرب تحاسم عبات

لیطتسم تحاسم

:میراد و دیآیم تسد هب  و  يازاهب تحاسم نیرتشیب

167

تسرد

تسرد

168

 دراد  يهطقن عبات

169

 دراد  يهطقن عبات

170

 دراد  يهطقن عبات

171
 دراد  يهطقن عبات

172

{ t = 0 → باترپ عورش نامز

t = 20 → نيمز هب تشگزاب نامز t = 20 هيناث

100

2x + y = 100 ⇒ y = 100 − 2x

x

= x × y = x(100 − 2x) = 100x − 2x2

f(x) = −2 + 100x ⇒ x = = − = 25 ⇒ y = 100 − 2 × 25 = 50x2
−b

2a

100

2(−2)

x = 25y = 50

= 25 × 50 = 1250Smax m2

8y = − + 4x + 4 → y = − + x +x2
1

8
x2

1

2

1

2

maxa = − < 0 →
1

8

x = − = − = →
b

2a

1

2

2( )
−1

8

1

2

1

4

x = 2

y = − + (2) + = − + 1 + →
1

8
(2)2

1

2

1

2

1

2

1

2
= 1ymax

maxa = − < 0 →
1

2

x = − = − = →
b

2a

20

2(− )
1

2

20

1
x = 20

f(20) = − + 20(20) = −200 + 400 = 200 →
(20)2

2
= 200ymax

mina = 3 > 0 →

x = − = − = → x = 2
b

2a

−12

2(3)

12

6

f(2) = 3 − 12(2) + 1 = 12 − 24 + 1 = −11 → = −11(2)2 ymin

mina = 1 > 0 →

x = − = − = →
b

2a

−4

2(1)

4

2
x = 2

h(2) = − 4(2) + 9 = 4 − 8 + 9 = 5 →2
2 = 5ymin

g(x) = − + 3 = −( + 2x + 1) + 3 → g(x) = − − 2x + 2(x + 1)2 x2 x2
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 دراد  يهطقن عبات

173

174

175

 دراد  يهطقن عبات

مود شور 

176

177

maxa = −1 < 0 →

x = − = − = →
b

2a

−2

2(−1)

2

−2
x = −1

g(−1) = − − 2(−1) + 2 = −1 + 2 + 2 = 3 →(−1)2 = 3ymax

x = y → = → Δ = 2b

⎧
⎩⎨
⎪⎪⎪
⎪⎪⎪

x = −
b

2a

y = −
Δ

4a

− →−−−−−
x,y>0

لوا عبر زاسمين −b

2a

−Δ

4a

→ − 4ac = 2b − 4(1)(2) = 2a → − 2a − 8 = 0b2 − →−−−
یراذگياج

a2 a2

→ (a − 4)(a + 2) = 0
↗
↘

a − 4 = 0 → a = 4 → y = + 4x + 2 → = − <x2 xmin
4

2(1)
0 غ

a + 2 = 0 → → y = − 2x + 2 → = − = 1 > 0 ✓a = −2 x2 xmin
−2

2(1)

= − 3 = → −12 = − 16 → = 4 → a = ±2ymin
Δ

4a
− →−−−

یراذگياج − 4(1)(4)a2

−4(1)
a2 a2

maxy = − + 6x, a = − < 0 →
1

9
x2

1

9

x = − = − = →
b

2a

6

2(− )
1

9

6

2

9

x = 27

y = − + 6(27) = −3 × 27 + 6 × 27 →
1

9
(27)2 = 81ymax

y = − + 6x
1

9
x2

= = = = →ymax
−Δ

4a

−( − 4ac)b2

4a

−( − 4(− )(0))6
2 1

9

4( )
−1

9

−36

−4

9

= 81ymax

min → a > 0

= 1 , = → − = 1ymin ymin
−Δ

4a

− 4a(a)(−2 )2
−−√ 2

4a

→ = 1 → 8 − 4 = −4a → 4 − 4a − 8 = 0
8 − 4a2

−4a
a2 a2

→ − a − 2 = 0 → (a − 2)(a + 1) = 0a2
↗
↘

a − 2 = 0 → a = 2

a + 1 = 0 → a = −1

a = −1 < 0 → دراد max یهطقن عبات
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178

179

فلا(  

ب(  

180

لیطتسم تحاسم

181

182

183

x = − = − = 4 → = 4 + 8(4) − = 4 + 32 − 16 →
b

2a

8

2(−1)
ymax 4

2 = 20ymax

a = −1 > 0 → دراد min یهطقن عبات

x = − = = − → = 9 + 6(− ) + 3 = 1 − 2 + 3 →
b

2a

−6

2(9)

1

3
ymin (− )

1

3

2
1

3
= 2ymin

g(x) = − + 3(x + 1)2

g(x) = −( + 2x + 1) + 3 → g(x) = − − 2x + 2 → a = −1x2 x2

a < 0 → = − = − = − → = 3ymax
Δ

4a

− 4(−1)(2)(−2)2

4(−1)

12

−4
ymax

h(x) = − 4x + 9 → a = 1x2

a > 0 → = − = − = − → = 5ymin
Δ

4a

− 4(1)(9)(−4)2

4(1)

−20

4
ymin

2x + y = 100 → y = 100 − 2x

f(x) = x ⋅ y = x(100 − 2x) = 100x − 2x2

→ f(x) = −2 + 100x → = − = − → = 25, = 50x2 xmax
b

2a

100

2(−2)
xmax ymax

→ = تحاسم نيرتشيب1250 Smax

→ a > لااب هب ور ینحنم0

= − > 0 b < هشير ود عمج0
b

a
− →−
a>0

y = c = روحم اب رادومن دروخرب لحم ضرع0

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

P(0) = 1

= 2
−b

2a

P(2) = −1

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = 1

−b = 4a

4a + 2b + c = −1

+
⎧
⎩⎨

− − b = 04a

+ 2b = −24a
– ––––––––––––––––

,b = −2 a =
1

2

→ P(x) = − 2x + 1
1

2
x2

→
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(0) = 0

f(−2) = −2

f(4) = 0

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = 0

4a − 2b + c = −2

16a + 4b + c = 0

+
⎧
⎩⎨
4a − = −22b

8a + = 02b
– ––––––––––––––––

12a = −2 → ,a = −
1

6
b =

2

3
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184

185

186

187

188

189

190

191

→ f(x) = − + x
1

6
x2

2

3

→ → {
⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

P(0) = 3

= −4
−b

2a

P(−4) = −2

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = 3

b = 8a

16a − 4b + c = −2

b − 8a = 0

16a − 4b = −5

→ +
⎧
⎩⎨

− 32a = 04b

16a − = −54b
– ––––––––––––––––––

− 16a = −5 → ,a =
5

16
b =

5

2

→ P(x) = + + 3
5

16
x2

5

2

{ → { →
A(1, −1)
B(0, 2)

a + 1 + c = −1

0 + 0 + c = 2

⎧
⎩⎨

a + c = −2 → a + 2 = −2 → a = −4

c = 2

{ →
(2, −1)
(3,0)

{ →
4a + 2b = −1

9a + 3b = 0
+

⎧
⎩⎨

−12a − = 36b

18a + = 06b
– ––––––––––––––––––

6a = 3 → →a =
1

2
b =

−3

2

→
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

(0, −3)
(3,0)
(−1, 4)

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = −3

9a + 3b + c = 0

a − b + c = 4

{ →
9a + 3b = 3

a − b = 7
+{ 3a + = 1b

a − = 7b
– –––––––––––––

4a = 8 → ,a = 2 b = −5

{ →
(0, 3)
(1,0)

⎧
⎩⎨

c = 3

1 + b + c = 0 → 1 + b + 3 = 0 → b = −4

→ → → { →
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

(2,0)
(0, 2)
(3, 1)

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(2) = 0

f(0) = 2

f(3) = 1

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪
4a + 2b + c = 0

c = 2

9a + 3b + c = 1

4a + 2b = −2

9a + 3b = −1
+

⎧
⎩⎨

−12a − = 66b

18a + = −26b
– ––––––––––––––––––––

← ← ← 6a = 4y = f(x) = − x + 2
2

3
x2

7

3
b =

−7

3
a =

2

3

→ → { →

⎧
⎩⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

x = −
b

2a

y = −
Δ

4a

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

−1 = −
b

2(3)

−4 = −
− 4(3)cb2

4(3)

b = 6

48 = − 12c → 48 = 36 − 12cb2
c = −1

f(x) = a + bx + cx2
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192

193

:میراد ینحنم طاقن و  هب هجوت اب

:میراد ینحنم طاقن و  هب هجوت اب

تسا عبات ۀشیر ود نیبً اقیقد یمهس سأر

?

→
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(2) = 0

f(−1) = 0

f(0) = 4

→

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

4a + 2b + c = 0

a − b + c = 0

c = 4

{ →
4a + 2b = −4

a − b = −4
+{ 2a + = −2b

a − = −4b
– ––––––––––––––––

3a = −6 → ,a = −2 b = 2

→ y = f(x) = −2 + 2x + 4x2

→ → { → +
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(0) = −2

f(1) = 0

f(−2) = 0

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = −2

a + b + c = 0

4a − 2b + c = 0

a + b = 2

4a − 2b = 2
{ a + = 2b

2a − = 1b
– –––––––––––––

3a = 3 → ,a = 1 b = 1

→ f(x) = + x − 2x2

f(x) = a + bx + cx2

f(0) = 4 → 0 + 0 + c = 4 → c = 4 (1)

f(1) = 0 → a + b + c = 0 a + b = −4 (2)−→
(1)

f(2) = 0 → 4a + 2b + c = 0 4a + 2b = −4−→
(1)

→ 2a + b = −2 (3)

(3) − (2) : a = 2 b = −6−→
(2)

⇒ f(x) = 2 − 6x + 4x2

f(x) = a + bx + cx2

f(−1) = −2 → a − b + c = −2

f(−3) = 0 → 9a − 3b + c = 0

f(1) = 0 → a + b + c = 0

(1)
(2)
(3)

(1) − (3) : −2b = −2 → b = 1 (∗)

(2) − (3) : 8a − 4b = 0 a =→
∗ 1

2

(1) : − 1 + c = −2 → c =
1

2

−3

2

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

→ f(x) = + x −
x2

2

3

2

2 =
1+?

2
→? = 2 × 2 − 1 = 3

f(2) = 1 → 4a + 2b + c = 1 (1)

f(1) = 0 → a + b + c = 0 (2)

f(3) = 0 → 9a + 3b + c = 0 (3)

}(1) − (2) : 3a + b = 1 (∗)
(3) − (1) : 5a + b = −1 (∗∗)

2a = −2− →−−−−
(∗∗)−(∗)

→ a = −1 b = 4 c = −3→
∗

−→
(2)

→ f(x) = − + 4x − 3x2

f(0) = 2 → 0 + 0 + c = 2 → c = 2 (1)
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x = = 1
−b

2a
→ 2a + b = 0 (2)

f(1) = 0 → a + b + c = 0 a + b = −2 (3)−→
(1)

(2) − (3) : a = 2 b = −4−→
(2)

⇒ f(x) = 2 − 4x + 2x2

f(x) = y = a + bx + cx2

→ →
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

f(0) = 0

f(2) = 0

= −4ymin

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

a + b(0) + c = 0(0)2

a + b(2) + c = 0(2)2

− = −4
−4acb2

4a

⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

c = 0

4a + 2b = 0

= −4
− +4a(0)b2

4a

→ { → {2a + b = 0

− = −16ab2

b = −2a

= 16a → = 16a → 4 = 16ab2 (−2a)2 a2

→ 4 − 16a = 0 → 4a(a − 4) = 0 → {a2
a = 0

→a = 4 b = −8

غ

→ f(x) = 4 − 8xx2

f(x) = y = a + bx + cx2

→ →

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

f(0) = 4

f(2) = 0

= 3
−b

2a

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

a + b(0) + c = 4(0)2

a + b(2) + c = 0(2)2

−b = 6a

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = 4

4a + 2b + 4 = 0

b = −6a

→ 4a + 2(−6a) + 4 = 0 → 4a − 12a + 4 = 0 → −8a + 4 = 0 → a =
1

2

, →b = −3 f(x) = − 3x + 4
1

2
x2

f(x) = a(x − )x0
2

→ { →
= 2x0

f(0) = 4

⎧
⎩⎨ f(x) = a(x − 2)2

4 = a → 4 = 4a →(0 − 2)2 a = 1

→ f(x) = 1 →(x − 2)2 f(x) = − 4x + 4x2

f(x) = y = a + bx + cx2

→ →

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

f(0) = 3

f(−1) = 0

− = 0b

2a

⎧
⎩⎨
⎪⎪⎪
⎪⎪⎪

a + b(0) + c = 3(0)2

a + b(−1) + c = 0(−1)2

= 0
−b

2a

⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

c = 3

a + 3 = 0 → a = −3

b = 0

→ f(x) = −3 + 3x2

f(x) = y = a + bx + cx2
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یفنم

196

 زیامتم یقیقح يهشیر ود

 روحم يور یمهس سأر

197

يواسم يهشیر ود

198

زیامتم یقیقح يهشیر ود

 روحم يور یمهس سأر

199

درادن یقیقح يهشیر

200

زیامتم یقیقح يهشیر ود

یفنم يهشیر قلطم ردق  تبثم يهشیر قلطم ردق

→ →

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

f(1) = 0

f(2) = 1

− = 2b

2a

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

a + b(1) + c = 0(1)2

a + b(2) + c = 1(2)2

−b = 4a

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

a + b + c = 0

4a + 2b + c = 1

b = −4a

→ { → { →
a − 4a + c = 0

4a + 2(−4a) + c = 1

−3a + c = 0

−4a + c = 1
{ +

−3a + c = 0

4a − c = −1
– ––––––––––––––––

→ →a = −1 c = −3 b = 4

→ f(x) = − + 4x − 3x2

f(x) = y = a + bx + cx2

→ →

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

f(0) = −2

f(1) = −1

= 1
−b

2a

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

a + b(0) + c = −2(0)2

a + b(1) + c = −1(1)2

−b = 2a

⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

c = −2

a + b − 2 = −1

b = −2a

→ a + (−2a) = 1 → −a = 1 → ,a = −1 b = 2

→ f(x) = − + 2x − 2x2

a > 0 Δ > 0 →

< 0 → c < 0
c

a

→ = 0 → b = 0 → = −
−b

2a
x′ x′′y

a < 0 Δ = 0 →

> 0 → c < 0 = < 0
c

a
x′ x′′

− < 0 → b < 0
b

a

a < 0 Δ > 0 →

< 0 → c > 0
c

a

→ = 0 → b = 0 → = −
−b

2a
x′ x′′y

a < 0 Δ < 0 →

> 0 → b > 0
−b

2a

− 4ac < 0 → ac > 0 → c < 0b2

a > 0 Δ > 0 →

< 0 → c < 0
c

a <
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زیامتم یقیقح يهشیر ود

202

يواسم يهشیر ود

203

درادن یقیقح يهشیر

204

اضر شیاریو نامز          ،رفن ود شیاریو نامز

 یلع شیاریو تعرس  اضر شیاریو تعرس  رفن ود شیاریو تعرس

تعاس

205

 اهجرخم ممك

 اهجرخم ممك 

− > 0 → b < 0
b

a

a > 0 Δ > 0 →

> 0 → c > 0 , < 0
c

a
x′ x′′

< 0 → b > 0
−b

a

a < 0 Δ = 0 →

= 0 → c = 0 = = 0
c

a
x′ x′′

− = 0 → b = 0
b

a

a < 0 Δ < 0 →

− < 0 → b < 0
b

2a

− 4ac < 0 → ac > 0 → c < 0b2

= 1 = 1 =
20

60

1

3

4

3
= x

=+→

+ = → 8 + = 12 → = 4 →
16

2

16

x

16

4

3

16

x

16

x
x = 4

= x(x − 2)
↗
↘

x ≠ 0

x ≠ 2

→

→ x(x − 2) × [ + = ] → (x − 2) + x = 5x(x − 2)
1

x

1

x − 2

5

1

→ 2x − 2 = 5 − 10x → 5 − 12x + 2 = 0 → Δ = − 4(5)(2) = 144 − 40 = 104x2 x2 (−12)2

→ x = =
12 ± 104

− −−√
2(5)

12 ± 2 26
−−√

10

↗
↘

x =
6 + 26

−−√
5

x =
6 − 26

−−√
5

= 6r → r ≠ 0− = − 5 →
10

r

15

2

20

3r

6r × [ − = − ] → 60 − 45r = 40 − 30r → 60 − 40 = 45r − 30r
10

r

15

2

20

3r

5

1
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 اهجرخم ممك

→ 20 = 15r → r =
4

3

= (x − 3)(x + 4)
↗
↘

x ≠ 3

x ≠ −4

+ = →
2x

x − 3

x + 1

x + 4

x − 1

x − 3

→ (x − 3)(x + 4) × [ + = ]2x

(x − 3)

(x + 1)

(x + 4)

(x − 1)

(x − 3)

→ 2x(x + 4) + (x − 3)(x + 1) = (x + 4)(x − 1)

→ 2 + 8x + − 2x − 3 = + 3x − 4x2 x2 x2

→ 2 + 3x + 1 = 0 → Δ = − 4(2)(1) = 9 − 8 = 1x2 3
2

→ x = → x =
−3 ± 1

−−√
2(2)

−3 ± 1

4

↗
↘

x = −
1

2

x = −1

= 3 → =t + 4
− −−−√ ( )t + 4

− −−−√ 2

(3)2

→ t + 4 = 9 → t = 5

k = → =6k − 8
− −−−−√ (k)2 ( )6k − 8

− −−−−√ 2

→ = 6k − 8 → − 6k + 8 = 0 → (k − 2)(k − 4) = 0k2 k2
↗
↘

k − 2 = 0 → k = 2

k − 4 = 0 → k = 4

x + = 6 → = 6 − xx−−√ x−−√

→ = → x = 36 − 12x + → − 13x + 36 = 0( )x−−√ 2 (6 − x)2 x2 x2

→ (x − 4)(x − 9) = 0
↗
↘

x − 4 = 0 → x = 4

x − 9 = 0 → x = 9 لوبق لباقريغ

→ − 1 = → =x + 1
− −−−−√ 2x − 5

− −−−−√ ( − 1)x + 1
− −−−−√ 2

( )2x − 5
− −−−−√ 2

→ x + 1 − 2 + 1 = 2x − 5 → x + 2 − 2x + 5 = 2x + 1
− −−−−√ x + 1

− −−−−√

→ −x + 7 = 2 → =x + 1
− −−−−√ (−x + 7)2 (2 )x + 1

− −−−−√ 2

→ − 14x + 49 = 4(x + 1) → − 18x + 45 = 0x2 x2

→ (x − 3)(x − 15) = 0
↗
↘

x − 3 = 0 → x = 3

x − 15 = 0 → x = 15 لوبق لباقريغ
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:میروآیم تسد هب ار  رادقم ،هلداعم لح و  ياجهب کی ددع نداد رارق اب .دنکیم قدص هلداعم رد هجیتن رد و تسا هلداعم باوج 206

:دنکیم قدص نآ رد و تسا هلداعم باوج 207

تفر ریسم رد راطق تعرس  رگا .دشابیم  ضرف قبط .دشابیم  هاگنآ ،دشاب ییاجهباج نامز تدم  و تعرس  ،ییاجهباج تفاسم  رگا208

نآ تعرس سپ ،تسا تفر ریسم رد راطق تعرس زا رتشیب رتمولیک  تشگرب ریسم رد راطق تعرس  :هاگنآ ،دشاب تفر ریسم نامز تدم  و

:هاگنآ ،دشاب تشگرب ریسم نامز تدم  رگا نیاربانب .دشابیم

:نیاربانب ،تسا تفر ریسم زا رتمک )هقیقد ( تعاس  تشگرب نامز ضرف قبط

،بیترتهب تعاس کی رد ییاهنت هب کی ره سپ ،دننک يزیمآگنر ار نامتخاس ییاهنت هب تعاس  رد يرگید و تعاس  رد اهنآ زا یکی مینک ضرف209

گنر ار نامتخاس زا  ،تعاس کی رد مه اب رفن ود سپ ،دننکیم گنر ار نامتخاس لک تعاس  رد مه اب رفن ود یفرط زا .دننکیم گنر ار نامتخاس زا  و

:نیاربانب .دننکیم

.دننکیم يزیمآگنر ار نامتخاس ییاهنت هب تعاس   رد يرگید و تعاس  رد اهنآ زا یکی سپ

ار هلجم  تعاس کی رد اضر نینچمه .دنکیم شیاریو ار هلجم  تعاس ره رد يو سپ .دنک شیاریو ییاهنت هب ار هلجم تعاس  رد یلع مینک ضرف210

:نیاربانب .دننکیم شیاریو ار هلجم  تعاس کی رد رفن ود ضرف قبط .دنکیم شیاریو

→ ( + = → m + 2 ( ) + = 4m−−√
1

m−−√
)2 2

2
m−−√

1

m−−√

1

m

→ m + 2 + = 4 → m − 2 + = 0 → = 0
1

m

1

m

− 2m + 1m2

m

→ − 2m + 1 = 0 → = 0 → m − 1 = 0 →m2 (m − 1)2 m = 1

x = 1xk

+ = + =
1

x − 2

8

k

3x

x + 2
− →−
x=1 1

1 − 2

8

k

3(1)

1 + 2

⇒ −1 + = 1 ⇒ = 2 ⇒ 2k = 8 ⇒ k = 4
8

k

8

k

t = −3

= =
4 − t

2 − 2t

3 + kt2

( + 1 − 68t2 )2
− →−−
t=−3 7

8

27 + k

100 − 68

⇒ = ⇒ 27 + k = 28 ⇒ k = 1
7

8

27 + k

32

4

xvtt =
x

v
x = 75v

t1=t1
75

v
10

v + 10t2

=t2
75

v + 10
1

4
15

− = ⇒ − =t1 t2
1

4

75

v

75

v + 10

1

4

4 (v + 10) × − 4v ×− →−−−−−
×4v(v+10)

v
75

v
(v + 10)

75

v + 10

= v(v + 10) × ⇒ − + 3000 = + 10v4
1

4
300v 300v v2

⇒ + 10v − 3000 = 0 ⇒ (v − 50)(v + 60) = 0v2

⇒ { ⇒ {v − 50 = 0

v + 60 = 0

v = 50

v = −60

x4x
1

x
1

4x
4

1

4

+ = 4 + 1 = x ⇒ x = 5
1

x

1

4x

1

4
− →−
×4x

54 × 5 = 20

x
1

x

1

6
1

4

= + ⇒ − = ⇒ = ⇒ = ⇒ x = 12
1

4

1

6

1

x

1

4

1

6

1

x

3 − 2

12

1

x

1

12

1

x
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.دنکیم شیاریو ار هلجم تعاس  رد ییاهنت هب یلع نیاربانب

:میراد ضرف قبط .تسا نآ رذج  تروصنیا رد دشاب رظن دروم ددع  مینک ضرف211

.دشابیم  رظن دروم ددع سپ .دنکیمن قدص  ۀلداعم رد  یلو ،دنکیم قدص  ۀلداعم رد

:تروصنیا رد ،دشاب  نآ تکرح نامز تدم و  لوا لیبموتا تعرس مینک ضرف212

:هاگنآ ،دشاب نآ تکرح نامز تدم  رگا ،دشابیم  مود لیبموتا تعرس

213

214

215

 اهجرخم م م ك

12

xx−−√

x + = 20 ⇒ = 20 − x x = (20 − xx−−√ x−−√ − →−−−−−−−−
ميناسریم2 . ناوت هب

)2

⇒ x = 400 − 40x + ⇒ − 41x + 400 = 0x2 x2

Δ = (−41 − 4(400) = 1681 − 1600 = 81)2

⇒

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

x = = = 25
−b + Δ−−√

2a

41 + 9

2

x = = = 16
−b − Δ−−√

2a

41 − 9

2

x = 16x + = 20x−−√x = 25x + = 20x−−√16

vt1

=t1
180

v

v + 4t2

= , = − ⇒ = −t2
180

v + 4
t2 t1

1

2

180

v + 4

180

v

1

2

360v = 360(v + 4) − v(v + 4)− →−−−−
×2v(v+4)

⇒ = + 360 × 4 − − 4v360v 360v v2

⇒ + 4v − 360 × 4 = 0 ⇒ v = 36 ⇒ v + 4 = 40v2

= 1 − 2x 2 − x = 4 − 4x + 12 − x
− −−−−√ − →−−

2 ناوت

x2

4 − 3x − 1 = 0 →x2
⎧
⎩⎨
⎪⎪
⎪⎪

x = 1 → لوبق لباقريغ

x = →
−1

4
لوبق لباق

= 4 − ⇒ x + 3 = 16 + 3x + 1 − 8x + 3
− −−−−√ 3x + 1

− −−−−√ 3x + 1
− −−−−√

2x + 14 = 8 ⇒ x + 7 = 43x + 1
− −−−−√ 3x + 1

− −−−−√
+ 14x + 49 = 16(3x + 1) ⇒ − 34x + 33 = 0x2 x2

⇒ x = 1 , x = 33 ق ق غ

= x(x − 1)(x + 1)
↗
→
↘

x ≠ 0

x ≠ 1

x ≠ −1

→ + = →
2x

(x − 1)(x + 1)

2

(x + 1)

2 − x

x(x − 1)

→ x(x − 1)(x + 1) × [ + = ]2x

(x − 1)(x + 1)

2

(x + 1)

2 − x

x(x − 1)

→ 2x(x) + 2x(x − 1) = (2 − x)(x + 1)

→ 2 + 2 − 2x = 2x + 2 − − x → 4 − 2x = − + x + 2x2 x2 x2 x2 x2

→ 5 − 3x − 2 = 0 → Δ = − 4(5)(−2) = 9 + 40 = 49x2 (−3)2
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216

اهجرخم ممك

 اهجرخم ممك

 اهجرخم ممك

فلا( 217

→ x = → x = →
3 ± 49

−−√
2(5)

3 ± 7

10

↗
↘

x = 1 لوبق لباقريغ

x = −
2

5

− 12 = 0 → − = 0
3

x2

3

x2

12

1

= → x ≠ 0 → × [ − = 0] → 3 − 12 = 0x2 x2
3

x2

12

1
x2

→ 3(1 − 4 ) = 0 → 3(1 − 2x)(1 + 2x) = 0x2
↗
↘

1 − 2x = 0 → x =
1

2

1 + 2x = 0 → x = −
1

2

= k(k + 2)
↗
↘

k ≠ 0

k ≠ −2

→ − = →
2

k

3k

k + 2

k

k(k + 2)

→ k(k + 2) × [ − = ]2

k

3k

(k + 2)

k

k(k + 2)

→ 2(k + 2) − 3 = k → 2k + 4 − 3 = k → 3 − k − 4 = 0k2 k2 k2

→ Δ = − 4(3)(−4) = 1 + 48 = 49(−1)2

→ k = =
1 ± 49

−−√
2(3)

1 ± 7

6

↗
↘

k =
4

3

k = −1

= x(x − 3)(x + 3)
↗
→
↘

x ≠ 0

x ≠ 3

x ≠ −3

→ − = →
3

x

2

(x − 3)

−12

(x − 3)(x + 3)

→ x(x − 3)(x + 3) × [ − = ]3

x

2

(x − 3)

−12

(x − 3)(x + 3)

→ 3(x − 3)(x + 3) − 2x(x + 3) = −12x

→ 3 − 27 − 2 − 6x = −12x → + 6x − 27 = 0x2 x2 x2

→ (x − 3)(x + 9) = 0
↗
↘

x − 3 = 0 → x = 3 لوبق لباقريغ

x + 9 = 0 → x = −9 لوبق لباق

− x = → = x + → = → x =x−−√
x

2
x−−√

x

2
x−−√

3x

2

9x2

4
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219

220

»د« ۀنیزگ221

222

تسرد

:اب ربارب یلاکیدار ترابع ۀنماد223

:مینکیم هلداعم کی هب لیدبت ار نآ سپس ،میروآیم تسد هب  يازاهب ار لصاح و میسیونیم ار یلاکیدار ترابع ود لضافت ادتبا224

هلداعم: 

:دوش  هک میروآ تسد هب يروط ار  دیاب225

:میهدیم رارق  يواسم ار نآ و میروآیم تسد هب ار  و  ۀطقن ود ۀلصاف226

227
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.دوشیمن رفص اب ربارب ،رفص يواسم ای رتگرزب ترابع ود اب کی ددع عمجلصاح

:ینعی ؛دنشاب رفص ود ره هک تسا رفص یتقو طقف رفص يواسم ای رتگرزب ترابع ود عومجم

.درادن باوج هلداعم ینعی ؛دوشیمن رفص هاگچیه  و  عومجم سپ .دشاب  و  دناوتیمن نامزمه  یلو
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