
مقدمات حدمقدمات حد

 تعریف حد

روی نمودارتعریفنماد ریاضینوع حد

limحد راست ( )
x a

f x L
® +

=

اگر x با مقادیر بیشتر از a )از سمت راست( به a نزدیک 
شود، مقادیر تابع به L نزدیک می شوند. کاری با خود نقطۀ 

a و سمت چپش نداریم.

limحد چپ ( )
x a

f x L
® -

=

اگر x با مقادیر کم تر از a )از سمت چپ( به a نزدیک شود، 
مقادیر تابع به L نزدیک می شوند. کاری با خود نقطۀ a و 

سمت راستش نداریم.

limحد ( )
x a

f x L
®

=
x هر دو برابر با L باشند، در a= اگر حد راست و چپ در

x حد داریم. کاری با خود نقطۀ a نداریم. a=

باشد( باید هر دو شرط زیر را داشته باشد:) L و مقدار حدش x= حد داشته باشد  a در f 2 برای آن که تابع

x= همسایگی راست و چپ داشته باشد. a در 1

x= برابر L باشد. a حد راست و چپش در 2

 یک مثال:

مقدارحدحد چپحد راستطول نقطه

x = 3-نداردندارد5-3-

x = 4ندارد123-

-2  -1  -1  -1  x =1

x = تعریف نشده4333

)اگر  : ۱سوال       a , a b) ( , a b)− + −2 3 3 aباشد، آنگاه حاصل    7یک همسایگی محذوف  1 b+ کدام است؟



یک نادرست است؟یک درست و کدامکه نمودار آن داده شده، کدام برای تابع   :  ۲سوال  
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، باید حد راست و چپ را چک کنیم؟ lim ( )
x a

f x
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7 چه وقت هایی برای محاسبۀ

xمثالنقاط مهم بررسی حد وقتی1®
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xآیا حد تابع زیر در   :۳سوال   = موجود است؟  2
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مطلوب است محاسبه حد توابع زیر : : ۵سوال .      
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lim باشد، آن وقت:
x®®a

f x( ) == L lim]: فرض کنید f x( )]
x®®a

lim و f[ (x)]
x®®a

 فرق
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. هر کدام بود، از آن براکت می گیریم. L- +L شده یا مهم است که حاصل حد بالا

limco]مثال xs ] = -[ ]
x®

=
0

1 0

2
 [ lim f x( )]
x®a

]L می شود. (. حاصل حد[ L- +L است یا خود L مهم است )کاری نداریم
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»»
صفرصفر
یفع ابهام »یفع ابهام »صفرصفر

 روش های کتاب درسی!

مثالچه جوری حل می کنیم؟ روش حل

x پیدا کنیم.به کمک تجزیه a- limباید در صورت و مخرج عامل lim
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گویاکردن با 
اتحاد مزدوج

صورت و مخرج را در مزدوج عبارت رادیکالی 
ضرب می کنیم.
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صورت و مخرج را در چاق عبارت رادیکالی 
ضرب می کنیم.،
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حدهای مثلثاتی
1

2 2- =cos sinx xاستفاده از اتحادهای
،1 2 2- =sin cosx x

cos و ... cos sin2 2 2x x x= -
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مطلوب است محاسبه حد توابع زیر : : ۶سوال  
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limحاصل   : ۷سوال  
𝑥→−2−

[𝑥]+3

𝑥+2
کدام است؟  

limحد تابع   : ۸سوال  
𝑥→

𝜋

2

𝑠𝑖𝑛𝑥−𝑐𝑜𝑠2𝑥

𝑠𝑖𝑛𝑥
را محاسبه کنید؟  



 پیوستگر 

انواع پیوستگی

نموداریتعریفنوع پیوستگی

مقدار = حد راستپیوستگی راست

مقدار = حد چپپیوستگی چپ

SwHn  keپیوستگی Oa  ke

ke
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مقدار

 پیداکردن مجهول در توابع پیوسته

x چه می کنیم؟فرم تابع a== شرط پیوستگی در نقطهء مرزی دامنهبرای پیوستگی f در
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حد راست را از g و حد چپ را از h می گیرد و 
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بررسی کنید.  را در زیر  ی هاتابعپیوستگی  : ۹سوال  

و   

بررسی کنید.  را در نقطة  زیر  پیوستگی تابع :۱۰سوال  
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بر روی مجموعه اعداد حقیقی پیوسته است؟  ،زیر تابع با ضابطة aبه ازای کدام مقدار  :۱۱سوال  
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چقدر است؟  =x  -۴ یدر نقطه زیر اختلاف حد راست و چپ تابع : vipسوال      

𝑓(𝑥) = {√16 − 𝑥2 , |𝑥| ≤ 4
𝑥 − 4 , |𝑥| > 4

 

حاصل حد های زیر را محاسبه کنید؟ : vipسوال  

1) lim
𝑥→1

√𝑥 − 1 =

2) lim
𝑥→2

√4 − 𝑥2 =



 

 

limحاصل  :vipسوال       
𝑥→0−

|𝑥|−[𝑥]

2|𝑥|+[𝑥]
 کدام است؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

limحاصل : vipسوال        
𝑥→2+

𝑥2−4

𝑥3−[𝑥3]
 کدام است ؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 پیوسته است؟   =x 1 ی به طولدر نقطه  a، به ازای کدام مقدار زیر یتابع با ضابطه :vipسوال       
 

𝑓(𝑥) = {

𝑥 − 1

𝑥 − √𝑥
   , 𝑥 > 1

𝑎𝑥 − 𝑎 + 2, 𝑥 ≤ 1
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

، در زیر ء، تابع با ضابطه aبه ازای کدام مقدار  :vipسوال       
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=x  پیوسته است؟ 

 

𝑓(𝑥) = {
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